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1. LOP 6

1. Déu chéimw nho trén trang gidy 13 hinh anh cta diém (Dung céac chit cai in hoa: A, B, C, ...dé dat
tén cho di€ém).

2. Bat ctr hinh ndo ciing 1a tip hop tat ca nhiing diém. Mot diém ciing 1a mot hinh.

3. Soi chi cang thang, mép bang,... cho ta hinh anh cua dudng thang. Pudng thang khong bi gidi
han v¢€ hai phia.

4. Khiba diém A,B, C cing thudc mot duong thang, ta ndi chiing thang hang

5. Khi ba diém A,B, C khong cung thudc bat ki duong thang nio, ta ndi ching khong thang hang.

d D

Kihiéu: A € d: diém A thudc d; D ¢ d: diém D khong thubc d

6. Nhan xét: Trong ba diém thang hang, c6 mot va chi mot diém nam giita hai diém con lai.

7. Nhan xét: C6 mot duong thang va chi mot dudng thang di qua hai diém A va B.

8. C6 ba cach goi tén mot duong thang: mot chir cai thuong, hai chit cai thuong, duong thang di
qua hai chir céi in hoa (duong thang AB,...)

9. Bavi tri twong dbi gitra hai duong thang: m

w  Trung nhau (k = n) k b
w  Citnhau(mn ;m N k) / |

w  Song song(k // 1) /E

Hai duong thing khong trung nhau con dugc goi 1a hai duong thang phéan biét. Hai dudng thang phan
biét hoac chi c6 mot di€ém chung hoac khong c6 diém chung nao.

10. Tia: Hinh gdm diém O va mot phan duong thang bi chia ra bai O duoc goi 1a mot tia gbe O (con
duoc goi 1a mot nira duong thang goc O)

X

@)

w Hai tia chung gbc Ox va Oy tao thanh dudng thing xy duoc goi 13 hai tia d6i nhau.

X

O y
Nhan xét: Mdi diém trén duong thing 13 gbc chung cua hai tia d6i nhau.

X

w=  Hai tia trung nhau: Tia Ox va tia OB trung nhau B O
11. Poan thing AB la hinh gom diém A, diém B va tit ca cac diém nam giira A va B. Hai diém A, B
la hai muat (hodc hai dau)
12. Nhan xét: Néu diém M nam giita hai diém A va B thi AM + MB = AB| Nguoc lai, néu
AM + MB = AB thi diém M nam giita hai diém A va B.

A B
M

Toan THCS Hinh Hoc 16p 6 7 8 9- Lop hoc thém toén Iy héa- GV: Poan Van Tinh - 0946069661 Trang 1


https://giasutrongtin.vn/

TRUNG TAM GIA SU TRONG TIN — WEB: GIASUTRONGTIN.VN — Téng hop cong thirc hinh hoc 6 7 8 9 LGP 6
13. Trén tia Ox bao gio cling v& dugc mot va chi myt diém M sao cho OM= a (dvdd)
14. Trén tia Ox, OM=a, ON=b, néu thi diém M nim giita hai diém O va N.

X

0]

M N
15. Trung diém M cua doan thang AB 14 diém pém gitra A, B va céach dé}l A, B (MA = MB). Trung
di€m cua doan thang AB con dugc goi l1a diém chinh gitra ctia doan thang AB.
A (l M ’l B
16. Trang glay, mat bang 1a hinh anh cua mat phang Mit phang khong bi giéi han vé moi phia.

Hinh gébm dudng thang a va mot phan mit phang bi chia ra boi a duoc goi 13 mot nira mit phang
bo a.

17. Tia nam gitta hai tia: Cho 3 tia Ox, Oy, Oz chung géc Lay diém M bat ki trén tia Ox, lay diém N
bat ki trén tia Oy (M va N déu khong trung voi diém O). Néu tia Oz cit doan thang MN tai mot
diém nam giita M va N ta néi tia Oz nam giita hai tia Ox, Oy.

X

0]
18. Goc 1 hinh goém hai tia chung gdc. Gbc chung cua hai tia 1a dinh cua goc. Hai tia 1a hai canh cia
goc (xOy, NOM)
19. Goc bet 1a goc c6 hai canh 1 hai tia ddi nhauxOy = 180°

X

O y X y
20. Diém nam bép trong goc: Khi hai tia Ox, Oy khong dbi nhau, y
diém M 1a diém nam bén trong gocxOy néu tia OM nam giira
Ox, Oy
21. G6c c6 sé do bang 90° 1a g6c vudng (hay 1v).
(0]

Gaéc nho hon géc vudng la goc nhon.

Goc 16n hon goéc vuong nhung nho hon goc bet la goc tu. t

Géc vudng:x0t = yOt = 90°; < :
Gac nhon: xOk; kOt; zOt; zOy — ~ ;
Goc tu: x0Oz; kOy

22. Nhan xét: Néu tia Oy ndm giira hai tia Ox va Oy thi x0y + yOz = x02.
Nguoc lai, néuxOy + y0z = x0¢z thi tia Oy nim giita hai tia Ox, Oz.

y X
y
z
X
z
0]
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23.

24,
25.
26.

27.

28.

29.

30.

31.

Hai goc ’ké nhau la hai géc c6 mdt canh chung va hai canh con lai nam trén hai nira mit
phang doi nhau c6 bo chura canh chung.

Hai géc phu nhau 13 hai goc c6 tong sé do bang 90°

Hai goc bu nhau 1a hai goc c6 tong s6 do bang 180°

Hai goc vira k& nhau, vira bu nhau 1a hai géc ké bu. (c6 téng bang 180°)

Hai géc ké nhau: Hai goc bu nhau:

Haigdc phu nhau: Hai goc ké bu:

x0y =m°, x0z =n, vi m°<n° nén tia Oy nim giira hai tiaOx va Oz.

Tia phan giac cua mot goc 1a tia nam giita hai canh cia goc va tao
v6i hai canh Ay hai goc bang nhau. Mdi goc (khong phai 1a goc bet)
chi c6 mot tia phan giac. Cht y: Puong thang chira tia phan giac cta
mot goc 1a duwdng phén gidc cua goc do. 0

<

Puwong tron: Puong tron tam O, ban kinh R 13 hinh gdm cac diém
cach O mdt khoang bang R, ki hi¢u (O; R).

Hinh tron 1 hinh gém cac diém nam trén duong tron va cac diém
nam bén trong duong tron do.

Tam giac ABC 14 hinh gém ba doan thang AB, BC, CA khi ba diém
A, B, C khong thiang hang. Tam giac c6 ca ba goc nhon goi 13 tam
giac nhon (HINH 1), ¢6 1 goc tu 1a tam giac t, c6 1 goc vubng la
tam giac vudng.

HINH 1 HINH 2 HINH 3
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I1.LOP 7

1. Hai géc d6i dinh

@ Hai goc d6i dinh 1a hai géc ma mdi canh cia goc nay la tia
doi cua mot canh cua goc Kia.

= Hai goc dbi dinh thi bing nhau. 0; = O5; 0, = 0,
2. Hai dwdng thing vudng gdc

w Hai duong thang xx’, yy’ cat nhau va trong cic goc tao
thanh c6 mot goc vudng duoc goi 14 hai dudng thing vudng goc va duoc ki hidu 1a [xx’ L yy’|

w Thira nhan tinh chat sau: C6 mot va chi mot dudng thing a’ di qua diém O va vudng goc véi
duong thang a cho trudce.

Y

3. Puwong trung truc cua doan th§n2 X

buong thang vudng goc véi mot doan thang tai trung
diém cua no6 dugc goi 1a duong trung truc cua doan thang
éy' A # (1 ' B
*Khi xy la duong trung tryc ctua doan thang AB ta ciing noi:
Hai diém A va B la doi xitng vdi nhau qua duong thang

Xy. ,
xy la dwong trung truc cia doan thang AB {xy]\j-AAf ;;\IL?M
4. Céc goc tao boi mot dwong thing cit hai dwong thing:

Néu duodng thang ¢ cat hai dudng thang a, b va tao thanh cac cip goc:
v Soletrong:A4, va B,,A; va B,
v Pong vi: 4, vaB;,A, vaB, A, vaB,, A; vaB;
v' Trong cung phia: 45 va B,, A, va B;

5. Hai dwong thflng SONng song

w Hai dudng :[héng song song 1a hai duong thing
khong c6 diém chung.

w Dau hiéu nhan biét hai duong théng song song: Néu
duong thang ¢ cit hai duong thang a, b va trong cac
goc tao thanh c6 mot cip géc so le trong bang
nhau (hoic mdt cip goéc dong vi bang nhau) thi a
va b song song véi nhau. Ki hiéu: la//b
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6. Tién dé O — clit vé duwong thang song song

w Tién dé: Qua mot diém ¢ ngodi mot dwong thang chi ¢6 mét dwong thiang song song véi
dwong thang do.

w Tinh chat: Néu mot duong thang cét hai dudng thiang song song thi:
v' Hai géc so le trong bang nhau v' Hai g6c trong cung phia bu nhau
v’ Hai gbc dong vi bang nhau

Néu a//b thi:

v A; =B;A; =B v A3+ B, =180°4, + B; =180°
v Ay =By;A; = By;A; =B34, =B,
7. Quan hé giira tinh vudng goc véi tinh

song song
= Hai dwong thang phan biét ciing vudng géc a o
véi mot duong thang thar ba thi chung song
o alc __
song véi nhau. {b . =>a//b
w Mot duong thang vudng goc v6i mot trong hai i M
duong thang song song thi nd ciing vudng goc
. . : 1lb c
véi duong thang kia. {Ccl //b =>cld

w Hai duong théng phéan biét cung song song Vvoi
mot duong thang tha ba thi chdng song song véi
nhau.

a//c -
b//c => a//b

a

8. T(R)ng ba gbéc trong mot tam giac

w Tong ba gbc ctia mot tam giac bang 180°:
A+ B+ C =180

B C c B c
HINH 1 HINH 2 HINH 3

w Trong mot tam giac vudng hai géc nhon phu nhau. G HINH 3, 4 + ¢ = 90°
w Goc ngoai cia mot tam giac 1a goc ké b véi mot goc cua tam giac ay.
w Pinh li: Mdi gbc ngoai ciia mot tam giac bang tong cia hai goc trong khong ké véi no.
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A

v" Nhan xét: Goc ngoai cua tam gidc 16n hon
moi goc trong khong ké voi no.

9. Hai tam giac bflng nhau B

w Hai tam giac bang nhau I3 hai tam giac c6 cac
canh tuong tng bang nhau, cac goc tuong tng bang nhau.

AABC = AA'B'C'cd {AB — A'B';AC = A'C';BC =B'C'
= co: P
A=AB=B;C=C

Trudng hop bang nhau ciia tam giac:
= Truong hop 1: Canh — canh — canh.Néu ba canh cuia tam giac nay bang ba canh cua tam
giac kia thi hai tam giadc d6 bang nhau.

A A
Néu AABC va AA'B'C’cé:
AB = A'B’
AC = A'C
BC =B'C’
= AABC = AA'B'C’' (c.c.c)
u
° A W

= Trwdng hop 2: Canh — goc — canh. Néu hai canh va goc xen giita cia tam giac ndy bang hai
canh va gdc xen gilta cua tam giac kia thi hai tam giac d6 bang nhau.

o
A Né&u AABC va AA'B'C’cé:
AB = A'B'
AC = A'C'
A=A
= AABC = AA'B'C' (c.g.c)
B C B C

= Truwong hop 3: Géc — canh — goc. Néu mot canh va hai goc ké ciia tam gidc ndy bang mot
canh va hai goc ké cua tam giac kia thi hai tam giac d6 bang nhau.

R
A
Né&u AABC va AA'B'C'c6:
A=4
AC=AC
cC="C
. ‘ = AABC = AA'B'C’ (g.c.g)
B c C
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10. Tam giéc can: la tam giac c0 hai canh bang nhau.

w Pinh |i 1: Trong mot tam giac can, hai goc & day bang nhau.
|AABC:AB = AC=>B = C|

= Pinh I 2: Néu mot tam gi4c c6 hai goc bang nhau thi tam giac d6 1a tam
giac can. B = €=> AABC can

w Tam gi4c vudng can la tam giac vudng c6 hai canh goc vudng bang nhau.

A

D 0
AABC: {B = 9% =>AABC vudng cin

B C

w Tam giac déu 1a tam gi&c c6 ba canh bang nhau

A
AABC: AB = AC = BC=>AABC déu
B C

w H¢ qua:
v' Trong mét tam giac déu, mdi géc bang 60°. [AABC déu=>4A = B = € =60
v' Néu mot tam giac 6 ba goc bang nhau thi tam giac d6 1a tam giac déu.
MABC:A = B = C => AABC déu
v/ Néu mot tam gidc cin c¢6 mot goc bang 60° thi tam gidc d6 1a tam gidc déu.

A A
60°
0
B /%0 c

5 _ 200 ‘ - 0
AABC:{B = 60" =>A4BC ddu AABC;{A = 60" —sa4BC diu
AB = AC AB = AC

11. Dinh li Py- ta- go: Trong mot tam giac vudng, binh phuong cua
canh huyén bang tong cac binh phuong cta hai canh goc vudng.

A

A,ABC: AC* = AB? + BC? (Pinh ly Pytago)
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*“Pinh li dao: Néu mot tam giac co binh AABC:
phuong ctia mot canh bang tong cac binh AC*=a
phuong cua hai canh kia thi tam giac dé AB2 + BC? = a
la tam giac vuong. —> AC? = AB? + BC?
=>AABCvubng tai B (Pinh 1y Pytago dao)
12. Cac trudng hop bing nhau ciia tam

giac vuodng
+ Trwong hop 1: Hai canh géc vuong.

Neu hai canh goc vuong cua tam giac vuong nay bang hai canh goc vuong cua tam giac
vuong kia thi hai tam giac vuéng do bang nhau.

B E Xét A,ABC va A,DEF
{AB = DE
L L AC = DF
—A,ABC= A,DEF
Ao w\NC Do w\F (Hai canh géc vudng )

+ Truwong hop 2: Canh goc vuong — géc nhon.
Neu mot canh goc vuong va mot goc nhon ké canh ay cua tam giac vuoéng nay bang mot
canh goc vuong va mot goc nhon ké canh ay cua tam giac vuong kia thi hai giac vuong do

bang nhau.
B E Xeét A,ABC va A,DEF
.. (AC = DF
co: { £ =F
—A,ABC=A,DEF
A C D F (Canh géc vubng - goc nhon )

+ Truong hop 3: Canh huyén — géc nhon
Néu canh huyén va mgt goc nhon cia tam giac vudng ndy bang canh huyén va mét goc nhon
Cua tam gidc vuong kia thi hai tam giac vuong do bang nhau.

B E

Xét A,ABC V& A,DEF
co: {B C=EF

C =F
—A,ABC= A,DEF
A CD F (Canh huyén - géc nhon)
+ Trudng hop 4: Canh huyén - canh géc vuong.
Néu canh huyén va mgt canh géc vudng cia tam gidc vudng nay bang canh huyén va mgt canh
goc vudng Cua tam gidc vuong kia thi hai tam gidc vuong dé bang nhau.

5 = Xét A,ABC v A,DEF
. (BC = EF
co: {AC — DF

—A,ABC= A,DEF
(Canh huyén — canh géc vuéng)

A C D F
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13. Quan hé giira géc va canh doi dién trong mét tam (iac:
Trong mot tam gidc, goc ddi dién voi canh 16n hon 1a goc 16n hon.
Trong mot tam gide, canh ddi dién véi goéc 1on hon 13 canh 16n hon.

A

AABC:AC > AB < B> C

B C

14. Quan hé giira dwdong vudng goc va duong xién, dwong xién va hinh chiéu
= Khai nigm dwong vuong géc, dwong xién, hinh chiéu ciia dwong xién
-LayA & d, ké AH 1 d, lay B € d. Khi do:

= Dogn thang AH goi 12 dwong vudng goc A
ké tir A den duwong thang d

w Piém H goi la hinh chiéu cua A trén
duwong thang d

w - Pogn thang AB goi 1& mét dwong xién

ké tir A dén dwong thang d g B
w - Pogn thang HB goi & hinh chiéu cia u
dwong xién AB trén d.thing d H

v Quan hé giita du’&‘ng xién va dwong vu()ng goc:
Trong cdc dwang xién va duong vudng goc ke tu
métdiém ¢ ngodi mét duong thang dén duwong thang
do, dwong vudng géc la dwong ngan nhat.

» Quan hé gida dwong xién va hinh chiéu: Trong hai

duong xién ké tir mét diém nam ngodi mét duwong thang
dén duwong thang dé, thi:

~  Puong xién nao c6 hinh chiéu I6n hon thi Ién hon
- Puwong xién nao lon hon thi cé hinh chiéu lon hon

- Néu hai_dwong xién bang nhau thi hai hinh
chieu bang nhau va nguoc lgi, néu hai hinh | -HB>HD >HE < AB > AD> AE
chieu bang nhau thi hai dwong xién bang nhau. -AD = AF = HD = HF

15. Quan hé giira ba canh ciia mdt tam gisc. Bit ding thirc tam gidc
= Trong mdt tam gidc, téng d6 dai hai canh bat ki bao gi0 cling 16n hon d6 dai canh con lai.

A
AB + AC >BC

AB +BC>AC
AC + BC > AB

w Hé qua: Trong mot tam giac, hidu do dai hai canh bét ki bao gio ciing nhé hon d6 dai canh con
lai.
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=

|AC - BC|<AB
|AB-BC|<AC
|AC — AB|< BC
Nhén xét: Trong mot tam giac, do dai mot canh bao gid ciing 16n hon hiéu va nhé hon tong céc
do dai cua hai canh con lai.

[AB — AC|<BC <AB + AC

Luu y: chi can so sanh d6 dai 16n nhat v6i tong hai d6 dai con lai, hodc so sanh d6 dai nho nhat
vo1 hiéu hai do dai con lai.

=

=
=

=

=

16. Tinh chét ba du’(‘)’ng trung tuvén cua tam giac

Poan thang AM nbi dinh A cua tam giac ABC véi trung diém M cua canh BC goi la duong
trung tuyén ciia tam giac ABC. Doi khi duong thang AM ciing duoc goi 1a dudng trung tuyén
cua tam giac ABC. Moi tam giac c6 ba duong trung tuyén.

Tinh chét: Ba duong trung tuyén cia mot tam glac cung di qua mot diém (diém d6 goi 1a trong

tam). Piém d6 cach mdi dinh mot khoang bang d6 dai duong trung tuyén di qua dinh dy.

Trong mot tam giac can, hai duong trung tuyen ung v6i hai canh bén thi bang nhau.
Néu tam giac c6 hai duong trung tuyén bang nhau thi tam giac d6 can.

Ba dwong trung tuyen cua mgt tam giac 8

cung di qua mét diém. Diém dé cdach moi

dinh mét khoang bang gd_o dai dwong trung

tuyén di qua dinh dy:
GA GB GC 2

DA~ EB_FC 3
G la trong tdm cua tam giac ABC

17. Tinh chét tia phin gidc ciia mot géc¢

Diém nam trén tia phan giac cua mdt goc thi cach déu hai canh ctia goc d6.Diém nam bén
trong mot goc va cach deu hai canh cua goc thi nam trén tia phan giac ctua goc do.

Tap hop cac diém nam bén trong mot goc va cach déu hai canh cuia goc 1a tia phan giac cua
goc do. —
Oz la phan giac xOy<=>x0z = z0y = %
x0z=z0y
Meoz _
) MaLox => MA=MB
MB10Oy
MA=MB
Meoz _
maLox=>M € Oz
5 MB10Oy
A
O Tinh chit ba duwong phin gidc ciia tam gidc I\
v’ Trong tam giac ABC, tia phan giac cua goc A cit canh
BC tai diém M, khi d6 doan thing AM 1a duong phan
giac cua tam giac ABC(d01 khi ta ciing goi duong thang
AM 1a duong phén giéc ctia tam giac) B T c

AABC:
A, = 4, => AM la duong phan giac BAC
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A

v' Tinh chat: Trong mot tam giac can, duong phan giac xuat 12
phat tor dinh dong thoi 1a dudng trung tuyén Gng vdoi canh
day.
AABC: {Af =AC S B =HC
A1 == A2
B M c

v’ Tinh chét ba dwong phan giac ciia tam giac: Ba dudng phan giac cia mot tam giac cing
di qua mdt diém. Piém nay cach déu ba canh ctia tam gidc do.

v Néu tam giac c6 mot duong trung tuyén ddng thoi 13 duong phan giac thi tam gidc d6 1a
mdt tam giac can.

A

AABC: {BM =MC __ AABC can
A=A,

18. Tinh chéat dwong trung truwe cia mot doan thzzlng

. Diém nam trén duong trung tryc cia mdt doan théng thi cach déu hai mut cua doan théng do.
d

{dJ_BCtaiM

MB = MC =>d la dwong trung truec cia BC A € d=>AB=AC

M
N ol C

T

B

x» Piém cach déu hai mat cia mot doan thing thi ndm trén duong trung truc cia doan thang do.

Tap hop cac diém cach déu hai mut cia mot doan thang 14 dudng trung truc cta doan thing
do.

19. Tinh chit ba dwong trung truc ciia tam gidc

» Trong mdt tam giac, dudng trung truc cia moi canh goi 1a duong
trung truc cua tam giac do.

» Trong mot tam gidc cin, dudng trung truc cua canh day dong thoi
1a dudng trung tuyén Gmg véi canh nay.

w Tinh chdt ba dwong trung truc ciia tam gidc: Ba dudng trung truc

clia mot tam giac cung di qua mot diém. Diém nay cach déu ba dinh

cua tam giac do.

O 1a giao diém ciia cac duong trung truc cua A ABC & OA = OB = 0C
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= Néu tam gidc c6 mdt duong trung tuyén dong thoi 1a duong trung truc rng véi cung mot canh

{HB = HC

AH L BC =>AABC can tai A

C

thi tam giac d6 1a mot tam giac can.

20. Tinh chét ba duwong cao cua tam giac

= Puwong cao ciia tam gidc: Trong mot tam giac, doan vudng goc ké tir mot dinh dén dudng
thang chira canh ddi dién goi 13 duong cao clia tam giac d6. Poi khi ta ciing goi dudng thang
Al la mot dudng cao cua tam giac.

x Tinh chit ba dwong cao ciia tam giac: Ba dudng cao ctia mot tam gidc cung di qua mot
diém. Piém nay goi 1a trwee tim cia tam giac.

A

B=fEK=0

B | C
Luu y: Trwe tdm cua tam giac nhon nam trong tam giac. Tryc tam cua tam giac vudng trung
voi dinh goc vudng va tryc tdm cua tam giac ti nam & bén ngoai tam giéc.

Tinh chét ciia tam gidc cin: Trong mot tam giac can, duong trung tryc (g voi canh day
ddng thoi 1a duong phan giac, dudng trung tuyén va dudng cao cing xuét phat tir dinh ddi
dién vo1i canh do.

= Nhan xét:

v’ Trong mét tam gidc,néu hai trong bon logi dwong( dwong trung tuyén, dwong phan
gidc, dwong cao cing xudt phdt tir mot dinh va dwong trung triec iing véi canh doi dién
cua dinh nay) trung nhau thi tam giac do la mot tam giac can.

v Trong mot tam gidc déu, trong tam, truc tam, diém cdach déu ba dinh, diém nam trong
tam gidc va cach déu ba canh la bon diém tring nhau.
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1L LOP 8

1. Tugiac

w Tir giac ABCD la hinh gdm bdn doan thang AB, BC, CD, DA, trong d6 bat ki hai doan thang
nao cling khong cting nam trén mot duong thang.

w T giac 16i 13 to giac ludn ndm trong mot nira mit phang c6 bo 1a dudng thang chira bat ki
canh nao cua tam giac. (Nguoc lai la tie gidc 1dm)

x Pinh li: Téng cac goc trong cuia mot tr giac bang 360°

= Géc ké bu véi mot goe cua tir gide goi 1a gbe ngoai cua tir gidc. Tong cac goc ngoai ciia mot tir
giac bang 360°

E

A B
] (0]
M
K
F
D c J
L
G H N

T GIAC 101 12 ovvveveeieveee et
T GIAC 1OM 1A: ..o

2. Hinh thang
= Hinh thang 1a tir gidc c6 hai canh dbi song song.
x Hai géc ké mdt canh bén cua hinh thang bang 180°
= Nhan xét:
. Néu mot hinh thang c6 hai canh bén song song thi hai canh bén bang nhau, hai canh day
bang nhau.
Néu mét hinh thang c6 hai canh day bang nhau thi hai canh bén song song va bang nhau.
* Hinh thang vudng la hinh thang c6 mot géc vudng.

A B A B

ABCD la hinh thang:
- AB//CD
- A+D =B+ =180°

£ AD = BC
- NeuAD//BCc»{AB s
AD = BC
AD//BC

ABCD la hinh thang, 4 = 90°thi ABCD la hinh thang vudng

- NéuAB:CD@{

3. Hinh thang can
x» Hinh thang can 1a hinh thang c6 hai goc ké mot ddy bang
nhau.

o c
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= Hai goc doi cua hinh thang can bang 180°
= Tinh chat:

* Trong hinh thang can, hai canh bén bang nhau.

* Trong hinh thang can, hai duong chéo bang nhau.
»= DAu hiéu nhan xét:

* Hinh thang c6 hai géc ké mot day bang nhau 1 hinh thang can.
* Hinh thang c6 hai duong chéo bang nhau Ia hinh thang can.

AB//CD

Tl’rgiécABCD:{ ~

AB//CD

AB//CD
AC = BD

ABCD la hinh thang cAn = {

Tt gidc ABCD: {

Tit giac ABCD: {

AD = BC
AC = BD

& ABCD la hinh thang can

& ABCD la hinh thang can

& ABCD la hinh thang can

4. Pwong trung binh cia tam giac, ciua hinh thang

= Dudng trung binh ciia tam gidc: 13 doan thang ndi trung diém hai canh cta tam giac.
» Dinh li 1: Duong thang di qua trung diém mdt canh cua tam giac va song song vdi canh

th{r hai thi di qua trung diém canh tht ba.
» Dinh li 2: Duong trung binh ctia tam

giac thi song song véi canh thir ba va
bang nura canh ay.
A

-AABC:{

- MN la duong trung binh cuia AABC = {

{MN = MB
| MN//BC

AM = MB

AN =NC & MN la duong trung binh

MN//BC
A4A’==if

= NA=NC

B c

diém hai canh bén cua hinh thang.

Puwong trung binh ciia hinh thang:Pudng trung binh cua hinh thang 14 doan thang ndi trung

> Pinh li 3: Puong thing di qua trung diém mot canh bén cua hinh thang va song song voi

hai day thi di qua trung diém canh bén thir hai.

> Pinh li 4: Puong trung binh ctia hinh thang thi song song voi hai ddy va bang nira tong hai

day.

A B
Z - ABCD: {
M N
73 L.
5. Déi Xirng truc

MN =

AM = MD
BN = NC
- MN la duong trung binh caa hinh thang ABCD =
{MN //AB//DC

AB+DC

< MN la duong trung binh

2

Hai diém A, B goi 1a d6i xtng v6i nhau qua dudng
thang d néu d 1a dudng trung truc ctia doan thing
nbi hai diém do.

» Quy wée: Néu diém M niam trén duong thang d thi
diém d6i xtmg véi M qua duong thang d ciing 1a
diém M.
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=

W W

¥

Hai hinh goi 1a d6i xing véi nhau qua dudng thing d néu moi diém thudc hinh nay doi xing
v6i mot diém thudc hinh kia qua duong thang d va nguoc lai. Puong thang d goi 1a truc ddi
xtng cua hai hinh do

Néu hai doan thang (goc, tam giac) dbi ximg v6i nhau qua
mot duong thang thi ching bang nhau.

Puong thang d goi 13 truc d6i xtng cua hinh H néu diém A B
d6i xtng véi mdi diém thudc hinh H qua duong thang d
cling thudc hinh H. Ta néi hinh H ¢6 truc dbi xing
Puong thing di qua trung diém hai day cua hinh thang
can 14 truc d6i xtng ctia hinh thang can d6. . . L c

6. Hinh binh hanh
Hinh binh hanh 1 t giac c6 cac canh dbi song song
Hinh binh hanh 1a mét hinh thang déc biét (hinh binh hanh 1a hinh thang c¢6 hai canh bén song
song)
Tinh chat: Trong hinh binh hanh:
Cdc canh doi bang nhau

*  Cdc goc doi bang nhau

*  Hai dwong chéo cat nhau tai trung diém ciia moi dwong

Déu hiéu nhan biét:

* Twgidc co cac canh doi song song la hinh binh hanh

s T gidc c¢é cdc canh ddi bang nhau la hinh binh hanh.

 Tir gidc c¢é hai canh doi song song va bang nhau la hinh binh hanh.

T gidc ¢é cdc géc doi bang nhau la hinh binh hanh.

* Tw gidc co hai duong chéo cat nhau tgi trung diém cua moi duwong la hinh binh hanh.

A B

ABCD la hinh binh hanh

o AB=DC;AD=BC

. _\AB//DC;AD //BC
A=C; B=D

b ¢ 0A=0C;0B=0D

7. Db6i xitng tAm
Hai diém A, B goi 1a ddi xtmg v6i nhau qua diém O néu O 1 trung diém cta doan thing ndi
hai diém d6. (Quy udc: Piém d6i xtmg véi diém O qua diém O ciing 14 diém O)
Hai hinh goi 14 d6i xtmg v6i nhau qua diém O néu mdi diém thudc hinh nay dbi ximg véi mdi
diém thudc hinh kia qua diém O va ngugc lai. Diém O goi la tim d6i xtng cua hai hinh do.
Néu hai doan thiang (gbc, tam giac) d6i xtng v6i nhau qua mot diém thi chiing bang nhau.
Piém O goi 1a tim ddi ximg cta hinh H néu diém d6i xing vi mdi diém thudc hinh H qua
diém O ciing thudc hinh H. Ta noi hinh H ¢6 tam ddi ximg.
Giao diém hai duong chéo cuia hinh binh hanh 13 tdm ddi xdng cua hinh binh hanh do.
A
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=
=

¥

8. Hinh chir nhit
Hinh chir nhat 14 t&r giac co6 bongée vudng.
Tur dinh nghia hinh chir nhat, ta suy ra: Hinh chitr nhat cling 1a mot hinh binh hanh, mét hinh
thang can.

hinh binh hanh

ABCD la hinh chit nhat = ABCD la {hinh thang can

Tinh chit:

*  Hinh chir nhdt co tat ca cac tinh chat cua hinh hanh, cua hinh thang can.

* T tinh chat cua hinh thang can va hinh binh hanh: Trong hinh chit nhat, hai dwong chéo
bang nhau va cat nhau tgi trung diém cua moi duong.

Dau hiéu nhan biét:

* Twgidc co ba goc vuong la hinh chir nhat

*  Hinh thang can co mot goc vuong la hinh chir nhat.

*  Hinh binh hanh cé mot goc vuong la hinh chir nhdt

*  Hinh binh hanh c6 hai duong chéo bang nhau la hinh chiv nhdt.

Dinh li:Trong tam giac vudng, dudng trung tuyén tng v6i canh huyén bang ntra canh huyén.
Néu mot tam gidc c6 duong trung tuyén ing véi mot canh bang nira canh ay thi tam giac d6 1a
tam giac vuong.

AABC vudng tai A 1
: AM = =B
{ MA = MB = 2 ¢
. _ 1
AM = EBC = AABC vubng tai A
M j—
9. Pwong thing song song véi mot dwdng MA = MB

thfmg cho trwoc

Khodng cach giira hai duwong thing song song: Khodng cach gitra hai dudng thang song

song la khoang cach tir mot diém tuy ¥ trén duong thang nay den duong thang kia.

Tinh chét: Cac diém cach duong thang b mot khoang bang h nam trén hai dudng thing song

song vdi b va cach b mot khoang bang h.

Nhén xét: Tap hop cac diém cach mot duong thang cd dinh mot khoang bang h khong doi 1a

hai duong thang song song voi duong thang d6 va cach dudng thiang d6 mot khoang bang h.

Céc duong thiang song song cach déu 1a cac duong thang song song voi nhau va khoang cach

giita cac dudng thing bang nhau.

Dinh li:

¢ Néu cac duong thang song song cach déu cit mot duong thang thi chung chén trén dudng
thang d6 cac doan thing lién tiép bang nhau.

* Néu cac duong thang song song cat mot dudng thang va chung chan trén dudng thang dé
cac doan thing lién tiép bang nhau thi ching song song cach déu.
10. Hinh thoi

Hinh thoi la tr giac c6 bon canh bang nhau. Hinh thoi ciing 1a mot hinh binh hanh.

Tinh chat: Hinh thoi ¢6 tit ca c4c tinh chét cua hinh binh hanh

Dinh li: Trong hinh thoi:

+Hai duong chéo vuong gbéc voi nhau.
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+Hai duong chéo la cac duong phan giac cta cac goc cua hinh thoi.

A

ABCDla hinh binh hanh
AB=B(C=CD=DA

< - 5 | ABCD la hinh thoi = ACL1BD

ACla phangiacA,C;

BDla phangiacB,D

9
= Dau hi¢u nhan biét:
s Ti gidc ¢6 bon canh bang nhau la hinh thoi.
*  Hinh binh hanh c6 hai canh ké bang nhau la hinh thoi.
*  Hinh binh hanh cé hai dwong chéo vuong goc voi nhau la hinh thoi..
*  Hinh binh hanh c6 mét dwong chéo la duong phan giac cia mét goc la hinh thoi.
11. Hinh vuéng
Hinh vudng 1a tr gidc ¢6 bén goc vudng va cé bdn canh bang nhau.
Tu dinh nghia hinh vudng, ta suy ra:
* Hinh vudng 14 hinh chir nhat co6 bdn canh béng nhau.

W W

* Hinh vudng la hinh thoi c6 mdt goc vudng.
* Nhu vay: Hinh vuong vira 1a hinh chir nhat, vira 1a hinh thoi.
A
B

ABCDIa hinh chir nhat

ABCD 4 hinh vudng = { CBCDIA i thor

D C
x Tinh chat: ’ ’
* Hinh vudng c6 tat ca cac tinh chat ctia hinh chitr nhat va hinh thoi.
*  Pudng chéo cua hinh vudng vira bang nhau vira vuéng goéc voi nhau
. DAu hiéu nhan biét:
*  Hinh chir nhat co hai canh ké bang nhau la hinh vuong.
*  Hinh chir nhdt co hai duwong chéo vuong goc voi nhau la hinh vuong
*  Hinh chir nhdt c6 mét duong chéo la dwong phan giac cia mot goc la hinh vuéng
*  Hinh thoi c6 mot goc vuong la hinh vuong
*  Hinh thoi ¢6 hai dwong chéo bang nhau la hinh vudng
= Nhan xét: Mgt tor gidce vira 1a hinh chir nhat, vira 1a hinh thoi thi tr gidc d6 1a hinh vudng.
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> AB=BC=CD=DA

TU GIAC
A=B=C=90° > AB// CD, AD//BC
8 » AB=CD, AD=BC
» AB//CD % AB//CD, AB=CD
A B > A = é , E = Ij
>»D=C HINH THANG > AD//BC
> AC = BD b ¢
> D =90°
v ik $
A B N ] A
B
HINH THANG
VUONG D
C
D C - HINH BINH HANH
P > AB = AD
HINH THANG CAN |
> AC 1 BD

» AC la phan gic,
A

la phan giac.

HINH THO!

- /
B > D =90°
(6] D 1
g > AC = BD
C
HINH CHO' NHAT
A B
> AB = AD v
> AC L BD > A =90°
>> AC |13 phan giac _ » AC=BD
BD la phan giac
D c
HINH VUONG
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12. Pa giac
xw Pa giac 16i 1a da gidc ludén nam trong mot nira mat phang ¢ bo 1a duong thang chaa bat ki
canh nao cua da giac do.
x= Pa gidc déu 1a da gidc co tat ca cac canh bang nhau va tat ca cac goc bang nhau.
13. Dién tich

b ) a o
- Y S=ab S:az
1 (2 .
S—1 h
h _Ea S—lh
h —Ea
a _ (a+b).h S= ah
h - 2 h
il
b il
1
d, S=§d1.d2

14. Doan thing ti 1¢: Cap doan théng AB va CD ti I¢ voi cap doan théng A’B’ va C'D’
AB APFB
S — =
Cl,) C ’D’,
15. Mét so tinh chdt cua ti lé thuc:

AB_ AB AB _CD
CD CD’ AB CD
CD _AB CD CD

CD AB AB AB

AB__AB
cD CD

= ABC'D'= AB.CD||ABC'D'= AB.CD=

AB+CD AB+C'D'
AB_AB _ | (D  CD |AB_AB _ABtAB
CD CD AB AB |CD CD CD+CD

AB+C'D'" AB+C'D’

16. Pinh li TaLet trong tam gidc: Néu mot duong thang cat hai canh ctia mot tam giac va
song song v&i canh con lai thi n6 dinh ra trén hai canh dé nhiing doan thang tuong ung
tile.
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’ BC// B'C
AABC:{ B’< AB
, N C'< AC
- AB’ AC’ AB’ AC BB CC
= = . = . =
/ ] AB AC’ BB' C(CC'’ AB AC

17.  Dinh li ddo cia dinh li TaLet: Néu mot duong thing cat hai canh ctia mot tam giac
va dinh ra trén hai canh nay nhitng doan thang tuong ung ti I¢ thi duong thang d6 song song voi
canh con lai .

A

ABAC
AABC:{BB  CC'5 pcy/pc
B’ AB
5 c C'e AC

/ .

B

18. H@ qua cia dinh li TaLet:Néu mot
duong thang cat hai canh ctia mét tam giac
va song song v&i canh con lai thi n6 tao

BC//B'C ap A BC
AABC:{ B’<« AB = = =

AB AC BC

thanh mot tam gidc mai c6 ba canh twong Ce AC
ung ti 1¢ véi ba canh cta tam giac da cho.
N\ //
\ /—
A E )/ 5
N /
\\ /
/
A \\ ,
A
B, c' B
! AN
/ N
/ AN
N 3
c B.// N
N

B
/ N B,

19.  Tinh chit dwong phin gidc trong tam giic: Trong tam gi4c, duong phan giac cua
mot goc chia canh doi dién thanh hai doan thang ti I¢ véi 2 canh ké hai doan ay.
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20. Hai tam giac dong dang:

¢ C’
A=A B=B;C=C

AABC -~ AA'B'C' & <{ AB AC BC
AIBI - AICI - BICI

= k (ti s6 dong dang)

21. Tinh chét hai tam giég dong dang .
Goi h, h’, p, p’, S, S’ lan luot la chiéu cao, chu vi va dién tich cua 2 tam giac ABC va

A'B'C’
i | E= k| 2ok \
h |p s

22. Cac trwong hop d(‘A)ng dang
a. Xét AABC va AA’B’C’ co:
AB_BC_CA_ 41'B'C" ~AABC (c.c.)
AB BC CA
b. Xét AABC va 44’°B’°C’ co:
AB BC
as_pc 7
B=B (.)
c. Xét AABCva AA’B’C’ co:

o A=A (.)
—AA4'B’C’ ~AABC (g.g)

—AA4’B’C’ ~AABC (c.9.C)

23. Cac cach chirng minh hai tam gidc vudng dong dang :

Trwong hop 1: Néu hai tam gidc vuéng c6 mét géc
nhon bang nhau thi chung dong dang.

A,ABC vaA,A'B'C":
¢ =C = A,ABC
L e A c' A C

Tffft’()'ngAhgp 2 ]\{éuA ha’i. can'h goc vulo”ng cua tazn A,ABC vaA,A'B'C':
gidc vuong nay ti I¢ voi hai canh goc vuong cua AB AC

tam gidc vuong kia thi chung dong dang. YU — T = A,ABC ~ A,A'B'C’
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Trwong hop 3: Néu canh géc vudng va canh
huyén cia tam gidc vudng nay ti 1é véi canh géc
vudng va canh huyén cia tam gidc vuéng kia thi
hai tam gidc dong dang nhau.

A,ABC vaA,A'B'C":
AB
A'B’

C
=i = B,ABC - A, A'B'C’

24. Mot s6 cong thire tinh dién tich, thé tich

Hinh hop chir nhat 1a hinh c6 6 mat l1a nhiing
hinh chir nhat (c6 6 mat, 8 dinh, 12 canh)
Dién tich xung quanh:

Sua= 2(ath)c

Dién tich toan phan:

Si,= 2(ab+ac+bc)

Thé tich: . Trong do a, b 1a hai canh
day, c la chicu cao

Hinh 13p phwong 14 hinh hdp chit nhét c6 6
mat la nhitng hinh vuong

Dién tich xung quanh:
Dién tich toan phan:
Thé tich: .

Trong do a la canh hinh 1ap phuong

Hinh lang tru ding: Hinh c6 cac mat bén la
nhirng hinh chir nhat, day la mot da giac.

Dién tich xung quanh: [Syg= 2p.h

(p: nira chu vi day, h: chiéu cao)
Dién tich toan phan: [Sp= Syq+2S4

Thé tich: (S la dién tich day)
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IV.LOP 9

1. H¢ thirc lwgng trong tam giac vuong
Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH.
e Dinh li Pi-ta-g0:  BC® = AB + AC*
e AB> = BC.BH;  ®AC*=BCCH
e AH* = BH.CH c
e ABAC= BC.AH
1 1 1

.AH22A32+AC2

2. Ti s6 lrong gidc ciia goc nhon

a. Pinh nghia: Cho tam giac vuong co goc nhon «.

i canh doi
sing = ——,
canh huyén
canh ké
cosa = ——,
canh huyén
canh doi
tana = ——;
canh ké
canh ké
cota =———
canh doi -
- huyén
Chay:

e Cho géc nhon . Tacd: O<sina<1; 0<cosa<1.

e Cho 2 goc nhon a, p. Néu sina =sinb (hodc cosa=cosf, hodc tana =tanb , hodc
cota =cotb)thia =b.

b. Ti s6 lwgng giac ciia hai géc phu nhau:

Néu hai géc phu nhau thi sin géc nay bang césin goc kia, tang géc ndy bang cétang goc kia.

c. Ti so lwgng gidc cia cac gée dic biét:

LY 30°| 450 60° | 90°
Tiso L
. I 2 V3
sina - = - 1
2 2 2
NE 2 1 0
cosa - = —
2 2 2
tana é 1 NE kxd
cota J3 1 é 0

d. Mdt s6 hé thirc lwong giac
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sin cosa
tana = ; cota =— ; \tana .cota =1|;
cosa sina
. 1 1
sm2a+coszazl; l+tan’ o = > 1+cot’a = 5
cos” o sin“a

Chu y: Tur nay khi viét céc ti s6 luong giac ciia mot goc nhon trong tam giac, ta bo ki hidu « ~  di.

Chéng han, viét sin A thay cho sin A, ...
3. Mot s6 hé thirc vé canh va géc trong tam gidc vudng.

Trong tam gidc vuong, moi canh géc vudng bang:
a. Canh huyén nhan voi sin géc doi1 hodc nhan véi cosin goc ke

b. Canh gdoc vudng kia nhan véi tang goc doi hodc nhan véi cotang goc keé.

4. Sw xac dinh dwong tron. Tinh chat doi xirng cua dwong tron.

w Mot duong tron duge xac dinh khi biét tim O va béan kinh R cia duong tron d6 (ki hiéu

(O;R)), hoac khi biét mot doan théng la duong kinh cta dudng tron do

w Co vO sO duong tron di qua hai diém. Tam cua chiing nam trén dudng trung tryc cua doan

thang noi hai diém do.
w Qua ba diém khong thang hang, ta v& dugc mot va chi mot dudng tron.
Chu y: Khong v& duge dudng tron nio di qua ba diém thang hang.

w Tam cta dudng tron ngoai tiép tam giac vudng la trung
diém cua canh huyén

= Néu mot tam gide c6 mot canh 1a duong kinh cua duong
tron ngoai tiép thi tam giac do la tam giac vuong.

@ Puong tron di qua ba dinh cua tam gidc goi la dudng tron
ngoai ti€p tam giac, tam giac goi la tam giac ndi tiep duong
tron.

w Puong tron 13 hinh c¢6 tim dbi xtmg. TAm cua duong tron 1a
tam doi xung cua duong tron do.

w Puong tron 13 hinh c6 truc dbi xtmg. Bat ki dudng kinh nao
cling 1a truc doi xting cua duong tron

C
A ABC vudng tai A < 0A = OB = 0C| B
5. Dwong kinh va diy cia duwong tron
w= Pinh 1i 1: Trong cac diy ciia mot duong tron, day 16n nhat

la duong kinh.

= Pinh li 2: Trong mgt duong tron, duong kinh vudng goc véi
mot day thi di qua trung diém cua day ay.

= Pinh li 3: Trong mot duong tron, duong kinh di qua trung
diém cta mot day khong di qua tdm thi vudng goc vai day
ay.

AB L MN tail < IA = IB|

%
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6. Lién hé giira day va khoang cach tir taim dén

A

day
Dinh Ii 1:Trong mot duong tron:

* Hai day bang nhau thi cach déu tam

* Hai day cach déu tam thi bang nhau
AB = CD < OH = 0K]

DPinh li 2: Trong hai day ctia mot duong tron

DAy nao 16n hon thi day d6 gan tdm hon
* DAy nao gan tam hon thi day d6 16n hon

IMN > CD < 0! < 0K|

B

C

7. Vi tri tuwong ddi cua duong thfmg va dwong tron: d 1a khoiang cach tir tAmcua

dwong tron dén dwong thzzlng, R la ban kinh

Vi tri tvong ddi ciia duong thing
va duong tron

S6
chung

diém

H¢ thac gitia
dvaR

Puong thing va dudng tron cat nhau 2
Puong thang va duong tron tiép xac nhau 1
0

Puong thang va duong tron khong giao nhau

d<R
d=R
d>R

GG

w Pinh li: Néu mot duong thang ala tiép tuyén cua mot
duong tron (O) thi nd vudng goc véi ban kinh di qua tiep

diém.

Puong thing a 1A tiép tuyén cia (0) © a 1 0]

8. DAu hiéu nhan biét tiép tuyén ciia dwdng tron

m Néu mot duong thing va mot duong tron chi c6 mot diém
chung thi duong thang do la ti€p tuyén cia duong tron

w Néu khoang cach tir tAm ctia mot duong tron dén duong thang bang ban kinh cia duong

tron thi duong thang d6 1a tiép tuyén cua
duong tron. Dau hi€u nay con dugc phat biéu
thanh dinh li:

Néu mot duong thang di qua mot diém
cua duong tron va vudng goc voi ban kinh di
qua diém do thi duong thing ay la mot tiep
tuyén cua duong tron.
9. Tinh chét ciia hai tiép tuyén cit nhau

w Pinh li: Néu hai tiép tuyén ctia mot duong

A
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tron cat nhau tai mét di€m thi:

¢ Piém d6 cach déu hai tiép diém
* Tiake tir diém d6 di qua tam 13 tia phan gi4c cta goc tao bai hai tiép tuyén
 Tiaké tir tAm di qua diém @6 1a tia phan giac cua goc tao boi hai ban kinh di qua céc tiép

diém. A
MA 1L OA M =15
= M =M,
MB 1 OB 0, =0,

w Pwong tron ndi tiép tam gidc: Puong tron tiép xuc B
vO1 ba canh ciia mot tam giac goi la duong tron ndi
tiép tam gic, con tam gidc goi la ngoai tiép duong
tron. (Tam cua duong tron nodi tiép tam giac 13 giao diém cia cac duong phan giac cac goc
trong cuia tam giéc)

w Pwong tron bang tiép tam gidc:
Duong tron tiép xtc v6i mot canh
clia mot tam giac va tiép xuc voi cac
phan kéo dai cta hai canh kia goi 1a
dudng tron bang tiép tam gidc. TAm
ciia dudng tron bang tiép tam giac
trong goc A 1a giao diém cua hai
duong phén giac cac goc ngoai tai B
va C, hodc 1a giao diém cia duong
phéan giac goc A va duong phén giac
gdc ngoai tai B(hoac C)

10. Vi tri twong doi ctia hai duwong tron
Cho (O;R)va(O’;r) voiR >r

SO PIEM

VI TRi HINH CHUNG HE THUC
A
2
Cat nhau A, B duoc goila 2| R-r<OO’<R+r
/ Qiao diém
B
Tiép  xuc 1 00’ =R +1
Ngoai A goi la tiép diém
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Tiép  xuc ﬁ A 1 . 00’=R-r>0
trong \_\"/ A goi la tiep diem

Khéng giao

nhau o

((0) va 0 OO0’>R+r
(0% v

ngoai nhau)

Khéng giao

nhau 0 00’ <R-r
((0) dung

(07) Q

w Tinh chat duong ndi tim

= Cho hai duong tron (O) va (O’) c6 tam khong trung nhau. Duong thang OO’ goi 13 dwong

noi taim, doan thang OO’ goi la doan noi tam.
= Dinh li:
¢ Néu hai duong tron cit nhau thi hai giao diém d6i ximg véi nhau qua duong ndi tm, tirc 1a

duong noi tam la dwong trung truc cua day chung.
{A; B} = (0)n (0) < 00’ latrung truc cla AB)|
*  Néu hai duong tron tiép xic nhau thi tiép diém nam trén duong ndi tam.
I(0) tiép xtic (0) taiA = A € 00/

= Tiép tuyén chung cia hai dwong tron: Tiép tuyén chung cua hai duong tron 1a duong
thang tiép xdc vai ca hai duong tron do.

11. GOc ¢ tdm: Géc ¢ tam a la goc c6 dinh trung véi tim dwong tron dugce goi la goc &
tdm. Hai canh cua goc ¢ tam cat duong tron tai hai diém, do d6 chia duong tron thanh
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hai cung. Vi cac goc a (0°<a< 180%) thi cung nim bén trong goc duoc goi 1a “cung
nho ” va cung nam bén ngoai goéc duoc goi la “cung 16n .

A
~~
cung AmB: cung nho
—~

cung AnB: cung lon

7~/ N 7N
a = 180° => AmB, AnB la nita dwong tron
= Cung nam bén trong g6c goi la cung bi chan. (VD: AmB la cung bi chan boi goc A0B,
hoac géc AOB chan cung nho AmB . Néu 1a goc bet ta ndi goc bet chan nira duong tron
ANB.

(O,R) c6: A0B chin AmB < { AOB = sd AmB
sd AnB = 360° — A0B

= S0 do cua nira duong tron bang 180°

Sé do ciia cung AB ki hiéu 12 sd AB

Chuy:

Cung nho ¢é s6 do nhé hon 180°

s Cung 16n ¢6 s6 do I6n hon 180°

e Khi hai mut tring nhau ta c6 cung khong véi s6 do 0° va cung ca duong tron ¢ sé do 360°

* Hai cung dugc goi la bang nhau néu chung c6 s6 do bang nhau

W

Trong hai cung, cung nao ¢6 sé do 16n hon dugc goi 1a cung I6n hon
Pinh Ii: Néu C 13 mét diém ndm trén cung AB thi: sd AB= sd AC+ sdCB

12. Lién hé giira cung va day

W

= Pinh li 1: Véi hai cung nhé trong mot duong tron hay trong

hai duong tron bang nhau: B
w- Hai cung bang nhau cing hai ddy bang nhau a
m= Hai day bing nhau cing hai cung bang nhau
AaB = CbD = AB = DC A C
= Dinh i 2: Véi hai cung nho trong mot duong tron hay trong
hai duong tron bang nhau: b

w Cung I6n hon cang day 16n hon
w D4y I6n hon cang cung 16n hon BCD > ChD < BD > DC
13. Goc ndi tiep

= Gobc ndi tiép la gbc c6 dinh nam trén duong tron va hai canh chtra
hai day cung ctua duong tron d6. Cung ndm bén trong goc dugc
goi la cung bi chan
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= Pinh li: Trong mot dudng tron, s6 do cua goc ndi ti€p bang nura sO do cuia cung bi

z — 1 —

chan. |B; = - sd CbD

2
w He¢ qua: Trong mot duong tron:
* Céc goc noi tiép bang nhau chan cac cung bang nhau.

 Céc goc ndi tiép cung chan mét cung hoic chin cac cung biang nhau thi bang
nhau.

A, =B, (cﬁngchén @), B, =C, © AB =C(CD

¢ Goc noi tiép (nho hon hoic bang 90°%) ¢ s do bang nira sé do cua goc & tam cling
< A 5 1 =+~
chan mét cung. |B; = -~ boc

 Goc noi tiép chan nira duong tron 1a goc vudng. ’ ;
14. Géc tao béi tia ti€p tuyén va diy cung
= Goc tao boi tia tiép tgyén va day cung la goc c6 dinh tai tiép Y
diém, mot canh la tia tiep tuyen va canh kia chaa day cung. AR

= Pinh li: S6 do cua gdc tao bai tia tiép tuyén va day cung bang nira
sb do cua cung bi chan. xAB = %sd AnB

w Hé qua: Trong mot duong tron, goc tao boi tia tiép tuyén va day cung va goc ndi tiép
cung chan mdt cung thi bang nhau.
15. Géc ¢6 dinh & bén trong dwong tron I géc cé dinh nim bén trong dwong tron. Ta quy
udc rang moi goc c6 dinh & bén trong dudong tron chan hai cung, .
mot cung nam bén trong goc va cung kia nam bén trong goc doi £
dinh cua no.
= Pinh Ii: S6 do cua goc co dinh & bén trong dudng tron bang nua
tong so do hai cung bi chan.
— —
___ FxE + DyG
FHE = ————— y G
2
16. Goc ¢6 dinh & bén ngoai dwong tron: Goc c¢6 dinh ¢ bén ngoai
duong tron la géc c6 dinh nam ngoai duong tron, cac canh déu céd
diém chung véi duong tron.
= Pinh Ii: S6 do cua goc c6 dinh & bén ngoai dudng tron bang nia
hiéu so do hai cung bi chan.
— —
__ AxC + ByD
CMA = —

17. Cung chira g6c

= Véi doan thing AB va goc a (0°< a < 180% cho trudc thi quy
tich cac diém M thoa man AMB = « la hai cung chtra goc a
dung trén doan AB.

= Chuy:
* Hai cung chtra goc a néi trén 1a hai cung tron d6i xing véi nhau
qua AB

* Hai diém A, B duoc coi la thudc quy tich

« Khia =90° thi hai cung AmB va AnB la hai nira dudng tron
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duong kinh AB. Nhu vay, ta c6: Quy tich cac diém nhin doan n M
thang AB cho trudc dudi mét goc vudng 1a duong tron duong
kinh AB.

= Cach vé cung chira goc: B

a=90°

¢ V& duong trung truc d cia doan thing AB.

* Vétia Ax tao v6i AB goc a

s V& duong thang Ay vudng goc voi Ax. Goi O 1a giao diém "
cua Ay véi d

* V¢ cung AmB, tim O, ban kinh OA sao cho cung nay nam & nira mit phang bo AB khong
chua tia Ax.

= Cach giai bai toan quy tich: Mudn chimg minh quy tich ( tap hop) cac diém M thoa méan
tinh chat g 1a mdt hinh H nao do, ta phai chiing minh hai phan:

*  Phén thuin: Moi diém c6 tinh chét g déu thudc hinh H

*  Phin dao: Moi diém thudc hinh H déu c6 tinh chat g

 Két luan: Quy tich (tap hop) cac diém M c6 tich chat g 13 hinh H

(Thong thuong vai bai toan “Tim quy tich...” ta nén du dodn hinh H trude khi chung minh).

18. Tir gidc noi tiép

= Mot t}ﬁ: giac co bon din}l nam trén mot duong tron dugc goi 1a tir giac ndi tiép duong tron
(goi tat la tr gidc noi ti€p)

= Pinh li: Trong mot t&r giac ndi tiép, tong s6 do hai goc ddi dién bang 180°.

»= Déu hiéu nhén biét tir giac ndi tiép:

T giac co tong hai goc ddi dién bang 180°.

T giac c6 g6C Ngoai tai mdt dinh bing géc trong cia dinh doi dién

* T giac ¢6 bon dinh cach déu mdt diém (ma ta co thé xac dinh duoc). Piém d6 1a tim cua
duong tron ngoai tiép ta giac

s T giac c6 hai dinh ké nhau cung nhin canh chira hai dinh con lai duéi mét géc bing
nhau.

[ A+ ¢, =180°
Tu gidc ABCD noi tiép < i oA 545 = ng —op

| PAC = DBC, cing nhin DC

* Hinh thang noi tiép duogc duong tron 1a hinh thang can va nguoc lai.
19. Puwong tron ngoai tiép, dwong tron ndi tiép
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Trong d6: R 14 ban kinh, 1 1a d¢ dai ciia mot cung n°

= Puong tron di qua tit ca cac dinh ciia mot da giac dugc goi la dudng tron ngoai tiép da giac
va da giac duoc goi la da giac noi tiep duong tron

= Puong tron tiép xUc voi tit ca cic canh cua mot da giac dugc goi la dudong tron ndi tiép da
giac va da giac duogc goi la da gidc ngoai tiép duong tron.

= Dinh li: Bat ki da giac déu nao cling c6 mot va chi mot duong tron ngoai tiép, c¢6 mot va chi
mot dudng tron ndi tiep

9.Cac cong thirc
¥ Cong thirc tinh do dai duong tron: [C = 27R =zd

= Céng thire tinh do dai cung tron: [ = ﬂRg X B
180 /
2
. Dién tich hinh tron: S = zR? = ﬁdT A
2
> Dién tich hinh quat tron: § = 231 _ £R
360 2

:

IV.HINH TRU - HINH NON — HINH CAU

1.Hinh tru: Khi quay hinh chitr nhat mdt vong quanh mot canh )
dinh, ta duoc mot hinh tru

I

w Dign tich xung quanh: S, =27Rh

[}
1
’
'
1

= Dién tich toan phén: Sip = Sxq + 2.544

=M

{

L4

D)
LI Y

L

& Thé tich: V = S.h=zR*h
Trong d6: S 1a dién tich day, h 1a chiéu cao, R 1a ban kinh day
2.Hinh nén: Khi quay tam gidc vuéng mdt vong quanh mot canh goc
vuong cO dinh thi dwgc mot hinh nén

Di¢n tich xung quanh: S, = 7R
Dién tich toan phan: Sy, = Syq + Sas, = 7TRC + 7R®

. 1 1
Thé tich: Vign = szm =3 7R’h

Duong sinh: | = /h? + R?

Trong d6: h 1a chiéu cao, R 1a ban kinh ddy, | 1a dudng sinh R

3.Hinh nén cut: Khi cit hinh nén boi mot mit phang song song ! "
voi day thi phan mat phang nam trong hinh nén 1a mot hinh ; i
tron. Phan hinh nén ndm gitta mat phang noi trén va mat day
duoc got la mot hinh nén cut.

w Dién tich xung quanh: S,,= (R, + R))I

= Dién tich toan phél’l: Stp = qu + dey on Tt dey nho

Toan THCS Hinh Hoc 16p 6 7 8 9- Lop hoc thém toén Iy héa- GV: Poan Van Tinh - 0946069661 Trang 31



TRUNG TAM GIA SU TRONG TIN — WEB: GIASUTRONGTIN.VN — Téng hop céng thirc hinh hoc 6 7 8 9 LGP 9
2 2
= 7(R, + Rl +7(RE+RY)

. 1
- Thé tich: [V = gﬂh(Rf +R?+RR,)

Trong d6: h 14 chiéu cao, Ry, R, 1a hai ban kinh day, | 1a duong sinh

4. Hinh ciu: Khi quay nira hinh tron tdm O, ban kinh R mdt vong quanh duong kinh AB ¢
dinh thi dwgc mot hinh cau. Nira dudng tron trong phép
quay noi trén tao nén mit cau.

@ Dién tich :|S = 47R*=7d?

7 4
w Thé tich: [V = g7zR3

w Trong d6: R 1a ban kinh ctia mat ciu, d 1a dudng kinh
mat cau

MOI SO VAN DE LIEN QUAN TRONG CHUNG MINH
1. Tt gidc noi tiép:
& Dau hiéu nhan biét t& gidc noi tiép:
- Tt gidc ¢6 tong hai géc doi bing 180°
- T gidc c6 goc ngoai tai mot dinh bang goc trong cua dinh doi dién
- Tt gidc ¢6 4 dinh cdch déu mot diém.
- Tt gidc c6 hai dinh ké nhau ciing nhin canh chita hai dinh con lai duéi mot géc a.
2. Chitng minh hai g6c bang nhau.
& C4ch chitng minh:
- Chitng minh hai géc cing bang géc thit ba
- Chitng minh hai géc bang véi hai géc bang nhau khéc
- Hai g6c bang téng hodc hiéu cuia hai géc theo thit tw doi mot bing nhau
- Hai géc cung phu (hodc cung bu) véi goc thit ba
- Hai g6c cung nhon hoac cung tu c6 cac canh doi mot song song hoac vuong goc
- Hai géc so le trong, so le ngoai hoac dong vi
- Hai géc & vi tri d6i dinh
- Hai g6c clia ciing mot tam gidc can hodc déu
- Hai g6c tuong (ing cua hai tam gidc bang nhau hodc dong dang
- Hai g6c noi ti€p cling chan mot cung hodc chan hai cung bang nhau.
3. Chitng minh hai doan thing bing nhau
& Cdch chimg minh:
- Chitng minh hai doan thiang cling bing doan thit ba
- Hai canh cia mmot tam gidc can hoac tam gidc déu
- Hai canh tuong tng ctia hai tam gidc bing nhau
- Hai canh d6i cua hinh binh hanh (chit nhat, hinh thoi, hinh vuong)
- Hai canh bén cua hinh thang can
- Hai day truong hai cung bang nhau trong mot duong tron hoac hai dudng bang nhau.

4. Chitng minh hai dudng thing song song
& C4ch chitng minh:
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- Chitng minh hai dudng thang cling song song v6i dudng thang thit ba
- Chitng minh hai dudng thang cling vuéng géc véi duodng thang thit ba
- Chiing minh chiing cling tao v&i mot cat tuyén hai goc bang nhau:
+ & vi tri so le trong
+ & vi tri so le ngoai
+ & vi tri dong vi.
- La hai day chén gitta ching hai cung bang nhau trong mot dudong tron
- Ching la hai canh d6i ciia mot hinh binh hanh
5. Chitng minh hai dudng thing vu6ng géc
& (C4ch chitng minh:
- Chiing song song song song vdi hai dudng thang vuong géc khic.
- Ching minh ching la chan duong cao trong modt tam gidc.
- buong kinh di qua trung diém day va day.
- Chiing la phan gidc cta hai géc ké bu nhau.
6. Chitng minh ba dudng thing d6ng quy.
& (C4ch chiftng minh:
- Chiing minh ching la ba duong cao, ba trung tuyén, ba trung truc, ba phan giac trong
(hoac mot phan gidc trong va phan giac ngoai cta hai goc kia)
- Van dung dinh 1i dao cta dinh Ii Talet.
7. Chitng minh hai tam giic bing nhau
& Cidch chimg minh:
* Hai tam giac thuong:
- Truong hop goc - canh - géc (g-c-g)
- Truong hop canh - géc - canh (c-g-c)
- Truong hop canh - canh - canh (c-c-c)
* Hai tam giac vuong:
- C6 canh huyén va mot géc nhon bang nhau
- C6 canh huyén bang nhau va mot canh géc vudng bang nhau
- Canh g6c vuong doi mot bang nhau
8. Ching minh hai tam gidc d6ng dang
& (4ch chitng minh:
* Hai tam giac thuong:
- C6 hai géc bang nhau doi mot
- C6 mot g6c bang nhau xen gitta hai canh tuong tng ty 1é
- C6 ba canh tuong tng ty 1é
* Hai tam giac vuong:
- C6 mot géc nhon bang nhau
- C6 hai canh géc vuong tuong tng ty 1&
9. Chitng minh déng thic hinh hoc
& Cdch chimg minh:
Gia st phéi chitng minh dang thitc: MA.MB = MC.MD (*)
- Ching minh: AMAC ~ AMDB hoac AMAD ~ AMCB
- Néu 5 diém M, A, B, C, D cling nim trén mot dudng thang thi phai chiing minh céc
tich trén cling bang tich thi ba:

MA.MB = ME.MF
MC.MD = ME.MF

Ttc la ta ching minh: AMAE ~ AMFB
AMCE ~ AMFD
— MA.MB = MC.MD
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* Truong hop dic biet: MT? = MA.MB ta chitng minh AMTA ~ AMBT
10. Chitng minh ti gidc ndi tiép
& (4ch ching minh:
D4u hiéu nhan biét ti giac noi ti€p:
- Tt gidc ¢6 tong hai goc doi bing 180°
- Tt gidc c6 géc ngoai tai mot dinh bang géc trong cua dinh doi dién
- T giac c6 4 dinh cdch déu mot diém.
- Tt gidc c6 hai dinh ké nhau ciing nhin canh chia hai dinh con lai dudi mot géc a.
11. Chiing minh MT 1a ti€p tuyén ctia duong tron (O;R)
& (Cdch chitng minh:
- Ching minh OT L MTtai T € (O;R)
- Chitng minh khoéng c4ch tlir tam O dén duong thang MT bang ban kinh
- Dung géc ndi ti€p.
12. Cac bai toan tinh todn d¢ dai canh, 36 16n géc
& (C4ch tinh:
- Dua vao hé thic lugng trong tam gidc vuong.
- Dua vao ty s6 lugng giac
- Dua vao hé thic gitta canh va goc trong tam giadc vuong
- Dua vao cong thidc tinh do dai, dién tich, thé tich...
13. Pinh nghia va su xac dinh duwong tron.
1. Tap hop cac diém cach O cho truéc mot khoang R khong ddi goi 1 dudng tron tim
O ban kinh R. Ki hiéu: (O; R).
2. Dé xac dinh dugc dudng tron ta co cac cach sau:
2.1.  Biéttdm O va ban kinh R.
2.2.  Biét 3 diém khong thiang hang nim trén duong tron.
3. Cho (O; R) va diém M. Khi do c6 cac kha nang sau:
3.1. Néu MO>RthiM nam ngoai duong tron (O; R).
3.2. Néu MO=R thiM nam trén duong tron (O;R). Ki hiéu: M € (O; R).
3.3. Néu MO <R thi M nam trong duong tron (O; R).
4. Day cung la doan thang ndi hai diém trén dudng tron. Puong kinh 1a diy cung qua
tam. Vay duodng kinh 14 day cung 16n nhit trong mot dudng tron.
5. Mudn ¢/m cac diém cung ndm trén (O; R) ta chi ra khoang cach tir mdi diém dén O
déu 1a R. Cac cach khac sau nay xét sau.
6. DPuong tron qua hai diém A va B ¢4 tAm nam trén trung truc ctia AB.
7. du:ong tron ngoai tiép tam giac vudng c6 tim 1a trung diém canh huyén.
14. Tinh chét di xirng xiia dwong tron.
Puong tron 1a hinh ¢6 mot tam d6i xtmg 13 tim dudng tron do.
Puong tron ¢ vo sb truc ddi xung 1a mdi duong kinh cia no.
Puong kinh vudéng goc day cung thi di qua trung diém va nguoc lai.
Hai ddy cung bang nhau khi va chi khi chung cach déu tam.
Day cung nao gan tim hon thi dai hon va nguoc lai.
Van dung cac tinh chat trén ta co thé tinh do dai cac doan va ¢/m cac tinh chét cling
nhu so sanh cac doan thang dwa vao duong tron.
15. Phwong phdp chitng minh ba diém thing hang.
1. Ta c6 thé chi ra ba diém tao thanh goc bet (180°).
2. Van dung tinh chét cac duong dong quy.
3. C/m hai tia AB va AC tring nhau theo tién dé Oclit(cung song song 1 dudng).
4. Chira 3 diém cing nam trén 1 duong nao do.

ogakrowm®PE
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5.

Cé thé chi ra AB+BC=AC.

16. Phwong phdp c/m hai doan thing bang nhau.
1. Dung hai tam giac bang nhau.
2. Dung tinh chat clia tam giac; hinh thang can; hinh binh hanh;. ...
3. St dung tinh chat ctia duong chéo cac hinh. Tinh chat dudng trung binh.
4. Sir dung tinh chat bic ciu.
17. Phwong phdp c¢/m hai dwong thing vuéng goc.

1.

W

Hai du:ong thang Vuong goc 1a hai duong thang cat nhau va trong cic goc tao thanh
c6 1 goc vudng 90°.

Cho diém O va d khi d6 c6 duy nhat mot duong thiang qua O va L d.

Cho a//b khi dd néuc L athic L b.

Ngoai ra ta con dung céc tinh chit khac nhu xem hai dudng thang 1a hai canh cta
tam gidc vudng. Xét cac tinh chititm giac can; tam giac vudng; hinh thoi, hinh chir
nhat;..... Dé ¢/m hai duong thang vudng goc.

18. C/m hai du’o’ng thang song song.

1.

2.

Nogakow

Hai dudng thang song song 1a hai duong thang khong co diém chung (khdng lam
duogc gi).

Hai duong thing song song khi c6 dudng thing cit qua va tao cac cap:
2.1 So le trong bang nhau.

2.2 Pong vi bang nhau.

2.3 Céc goc trong cung phia dong vi.

Hai duong thang cing vudng goc duong thir ba thi song song.

Hai canh di cta hinh binh hanh thi song song.

Tinh chit dudng trung binh tam giac va hinh thang.

Céc tinh cht cua cac hinh khac nhu hinh hop chir nhat.....

Tinh chat bac cau: chi ra a//b va b//c thi a//c.

19. C/m cdc dwong thang dong quy.

1.
2. Taco thé chira mot diém O nao d6 va ¢/m cac dudng thing cing di qua né.

3.

4. Ta dung tinh chit cac dudng chéo hinh binh hanh; hinh chit nhat dé chi ra cac duong

5.

6.

Cac duong thang dong quy 1a cac duong thang d6 cung di qua mot diém.
Ta goi O 14 giao diém hai dudng thing va chi ra dudng con lai cling qua né.
cung di qua trung diém canh nao do.

Van dung tinh chét cac dudng déng quy trong tam giac..
Ta van dung dinh 1i Talet ddo vé cac doan song song.

20. C/m h¢é thirc hinh hoc.

1.
2.

3.

4.
5.

6.

7

Ttc 14 ta phai di ¢/m mot dang thirc dung tir cac dit kién dé bai cho.

Ta thuong ding cac cong thic cta tam gidc vudng néu trong bai xuét hién goc
vudng. (xem phan trudc).

Ta dung phuong phép hai tam giac dong dang dé ¢/m ti s6 bang nhau va tir ti s6 nay
ta suy ra dang thirc can c/m.

Chu ¥ 14 c6 thé st dung tinh chét bic cau trong nhiéu tam giac dong dang.

Van dyung cong thirc dién tich va phan tich mot hinh thanh nhiéu tam giac va cong
dién tich lai.

Su dung tam giac bang nhau dé chuyén canh khi can thiét.

Dung céc tinh chét ciia dudng trung binh ,HBH; doan chan bdi cac dudng thang //...

22. Tinh goc.

1.

Pé tinh goc ta dung cac tinh chat vé goc ddi dinh; goc ké bu; goc phu nhau.
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Céc tinh chat vé goc ciia tam giac; goc trong va goc ngoai.

Van dyng tinh chét tong cac goc tam giac; tir giac.

Van dyng tinh chét phan giac; phan giac trong va phan giac ngoai vuong goc.
Van dung tinh chét ciia goc ndi t1ep

Van dung tinh chat cac tam giac dong dang.

Céc tinh chit vé goc va hai dudng thang song song.

Céc tinh chat cua hinh thang; hinh thang can; hinh binh hanh; hinh thoi;...

O N Ok wN

Toan THCS Hinh Hoc 16p 6 7 8 9- Lop hoc thém toén Iy héa- GV: Poan Van Tinh - 0946069661 Trang 36



