cuvoxa 1]

MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

A. TOM TAT LY THUYET
1. MAT NON TRON XOAY VA KHOI NON

1.1. Mat nén tron xoay

Noi dung

Hinh vé

Puong thang d , A cat nhau tai O va tao thanh géc B V&i
0° < B<90°, mp(P) chtra d, A. (P) quay quanh truc A voi
goc S khong ddi = mat non tron xoay dinh O.

e A goila tryc.
e d duoc goi la duong sinh.
e Goc 20 goila goc ¢ dinh.

1.2. Khéi nén

Noi dung

Hinh vé

L& phan khong gian duoc gigi han béi mét hinh nén tron
xoay ké ca hinh nén d6. Nhitng diém khong thuoc khdi non goi
la nhitng diém ngoai cua khdi nén.

Nhitng diém thuoc khdi non nhung khong thudéc hinh nén
twong tNg goi 1a nhitng diém trong caa khdi non. Binh, mat day,
duong sinh cia mot hinh non ciing la dinh, mat day, duong sinh
ctia khdi non twong tng.

o

Cho hinh nén c6 chiéu cao h, duong sinh | va ban kinh day .

e Dién tich xung quanh: cua hinh nén: |S = zrl|.

q

e Dién tich day (hinh tron): |S . = 7r?|

day

e Dién tich toan phan:_caa hinh nén: S, =mrl+xr’|

e Thé tich khéi nén: |V = %mﬁh.

GV: Doan Vin Tinh - 0946 069 661 — Website: giasutrongtin.vn — LT+BT Ch 2 — Nén — Tru - Cau



https://giasutrongtin.vn/
https://giasutrongtin.vn/

1.3. Thiét dién khi cit boi mit phing

Pidu kién Két qua

Cit mit nén tron xoay béi mp (Q) di qua dinh cia mit non.

o mp(Q) cit mit non theo 2 duong sinh. e Thiét dién la tam gidc can.
e (Q) la mat phing tiép
dién cua hinh non.

o mp(Q) tiép xtc véi mit nén theo mot duong sinh.

Cit mit nén tron xoay béi mp (Q) khong di qua dinh ciia mit nén.

e mp(Q) vudng gbc véi truc hinh nén. e Giao tuyén 1a 1 duong
parabol.
e mp(Q) song song véi 2 dudng sinh hinh non. * Giao tuyén la 2 nhanh cua
. (Q) song song voi 1 dudng sinh hinh non. L hypebo!.
e Giao tuyén la mot duong
tron.

2. MAT TRU TRON XOAY
2.1. Mt tru

Noi dung Hinh vé

Trong mat phang (P) cho hai dudng thing A va / song

song véi nhau, cach nhau mot khoang bang r. Khi quay mat
phang (P) xung quanh A thi duong thang / sinh ra mot mat
tron xoay duoc goi 1a mat tru tron xoay, goi tat la mat try.

e Puong thang A goi la truc.

e Puong thang / 1a duong sinh.

e r laban kinh cua mat tru do.

\

p
VIRY,

\
-7
M

/

2.2. Hinh tru tron xoay va khdi tru tron xoay

Noi dung

Ta xét hinh chir nhat ABCD. Khi quay hinh chir nhat
ABCD xung quanh duong thang chira mot canh nao do,
chang han canh AB thi dwong gap khic ADCB s& tao thanh
mét hinh goi 1a hinh try tron xoay, hay goi tit 1a hinh tru.

e Khiquay quanh AB, haicanh AD va BC s& vach ra hai hinh tron bang nhau goi Ia hai day caia hinh
tru, ban kinh ctia chung goi la ban kinh cua hinh tru.
e D¢ dai doan CD goi la d6 dai duong sinh caa hinh tru.
e Phan mit tron xoay dugc sinh ra boi cac diém trén canh CD khi quay xung quanh AB goi la mat
Xung quanh cua hinh try.
o Khoang cach AB giira hai mat phang song song chira hai ddy 1a chiéu cao caa hinh tru.
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Khéi tru tron xoay hay khdi try 1a phan khong gian duoc gigi han bai mot hinh try tron xoay ké ca hinh tru
tron xoay d6. Nhimg diém khong thudc khéi tru goi 1a nhitng diém ngoai ciia khi try. Nhimg diém thuoc khoi
try nhung khong thudc hinh tru tuong ¢ng goi la nhitng diém trong caa khéi tru. Mat day, chiéu cao, duong
sinh, ban kinh ctia mot hinh tru ciing 13 mat day, chidu cao, duong sinh, ban kinh cua khéi tru twong wng. Hinh
tru c6 chiéu cao h, duong sinh | va ban kinh day 7.

e Dién tich xung quanh: S, =2mrl]

e Dién tich toan phan: |S = 2zr + 2727°|.

tp
e Thétich: [V = zr2h)

3. MAT CAU - KHOI CAU
3.1. Mt cau

Noi dung Hinh vé

Cho diém I ¢6 dinh va mot sb thuc duong R.
Tap hop tat ca nhitng diém M trong khdng gian cach | mot
khoang R dugc goi la mat cau tdm 1, ban kinh R.

Kihigu: $(I;R).Khi do:

S(I,R) = {M\IM = R}

Cho mit cau S(I;R)

e Dién tich mit cau: .

e Thé tich khéi cau: |V = %::R‘o’ .

3.2. Vi tri twong di giira mit ciu va mit phing
Cho mat cau S(I;R) va mit phang (P) Goi H Ia hinh chiéu vudng goc cua | 1én (P) =d=IH la

khoang cach tir | dén mat phing (P) . Khi d6:

d>R d=R d<R
Mit cau va mat phang Mit phiang tiép xdc mat cau:|  Mat phing cit mat cau theo
khong ¢ diém chung. (P) 1a mat phing tiép dign cia thiét dien 1a dwong tron c6 tam I’
mat cau va H : tiép diém. vaban kinh r = VR* — IH
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Luuy:

Khi mat phang (P) di qua tdm | cua mat cAu thi mat phing (P) duoc goi 13 mat phing kinh va thiét

dién lac d6 duoc goi la dwong tron lén.

3.3. Vi tri twong ddi giira mit ciu va duong thang
Cho mit cau S(I;R) va duong thdng A . Goi H 1a hinh chiéu ciia | Ién A . Khi do:

IH > R

IH=R

IH < R

A khong cit mat cau.

A tiép xtc véi mat cau.
A : Tiép tuyén cia ()

A cat mat cau tai hai
diém phan biét.

H : tiép diém.

Luuy:
Trong trudng hop A cat (S) tai 2 diém A,B thi ban kinh R cua (S)duqc tinh nhu sau:

d(I;A

) =IH
2
R=~IH* + AH® = fIHZ + [Az_Bj

3.4. Puong kinh tuyén va vi tuyén ciia mit ciu

Noi dung Hinh vé

Giao tuyén ctia mat cau véi nira mit phang c6 bo 1 truc
ciia mat cau duoc goi 1a kinh tuyén.

Giao tuyén (néu c6) ctia mat cau véi cac mat phang vudng
g6c vai truc duoc goi 1a vi tuyén cua mat cau.

Hai giao diém ciia mat cau voi truc duoc goi 1a hai cuc cua
mat cau
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* Mat cau noi tiép, ngoai tiép hinh da dién:

Noi dung Hinh vé
Mt cau ndi tiép hinh da dién néu mat cau do tiép xdc véi .

A 7 - B \ oA N , o \ . B “7ONTN
tat ca cac mat cua hinh da di€n. Con n6i hinh da di¢n ngoai T
4 st ARA /=TT ~s

tiép mat cau. T
h) \:-ll_ —l _

|\\/|_\_:_,': A

RN i

M3t cau ngoai tiép hinh da dién néu tat ca cac dinh cua
hinh da dién déu nam trén mat cau. Con noi hinh da dign noi
tiép mat cau.

Mit cau thm O ban kinh r ngoai tiép hinh chop
S.ABCD khi va chi khi

OA=0B=0C=0D=0S=r

4. MOT SO DANG TOAN VA CONG THU'C GIAI

4.1. Bai toan mit nén
4.1.1.Dang 1. Thiét dién cia hinh nén cat bai mét mat phang

Noi dung Hinh vé

Thiét dién qua truc caa hinh nén Ia tam giéc can.

Thiét dién qua dinh caa hinh nén 1a nhitng tam giac can c S
hai canh bén 1a hai duong sinh caa hinh non.

Thiét dién vudng goc véi truc cua hinh nén 1a nhimg dudng 5

tron ¢ tam nam trén truc cua
hinh nén.

4.1.2. Dang 2. Bai toan lién quan dén thiét dién qua dinh caa hinh nén
Cho hinh nén c6 chiéu cao 1a &, ban kinh day r va duong sinh 1.
Mot thiét dién di qua dinh caia hinh nén c6 khoang cach tir tam cua day dén mat phang chua thiét dién 1a d.
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Noi dung

Hinh vé

Goi M 1a trung diém cia AC. Khi dé:
« AC L(SMI)
e Géc giira (SAC) va (ABC) lagéc SMI .
e Gocgiita (SAC) va ST lagoc MSI.
. d(],(SAC’)) — [H =d.

Dién tich thiét dién

S =8

td ASAC

O
N e\t Tl

_ %SM.A C= %\/SF +IM? 2NAT? — IM?

4.1.3. Dang 3. Bai toan hinh nén ngoai tiép va nai tiép hinh chop

Noi dung Hinh vé
Hinh nén ndi tiép hinh chép S.ABCD déu la hinh nén c6 Hinh chop tu giac déu
S.ABCD

dinh 1a S , day 1a duong tron noi tiép hinh vudng ABCD .
Khi d6 hinh nén c6:
e Bankinhday r =IM = A2—B,

e Dbuong cao h = SI, duwong sinh [ = SM.

Hinh nén ngoai tiép hinh chép S.ABCD déu l1a hinh nén c6 | Hinh  chép ta giac déu
dinh la S, day 1a duong tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD. S.ABCD

Khi d6 hinh nén co:

e Bankinh day: r = IA = A¢ = AB\ﬁ.

2 2

e Chiéu cao: h = SI.

e Duong sinh: [ = SA.
Hinh nén ndi tiép hinh chép S.ABC déu 14 hinh nén ¢6 dinh | Hinh  chép tam gi4c déu

S.ABC

la S, day la duong tron noi tiép tam giac ABC.
Khi @6 hinh nén co6
AM  ABA\3
e Bankinhday: r=IM = 5 = Tf

e Chiéu cao: h = SI.

e Duong sinh: [ = SM.
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A C
M
B
Hinh nén ngoai tiép hinh chép S.ABC déu la hinh non c6 | Hinh chép tam giac déu
dinh 1a S , d4y 1a duong tron ngoai tiép tam giac ABC. S.ABC
Khi do6 hinh nén c6:

2AM  ABN3
e Bankinhday: r= 1A = 5 3\/_.

e Chiéu cao: h = SI.
buong sinh: [ = SA.

4.1.4. Dang 4. Bai toan hinh non cut
Khi ¢t hinh ndn bai mot mat phang song song vai ddy thi phan mat phang nam trong hinh nén 1a mot hinh
tron. Phan hinh nén nam giira hai mat phang noi trén duoc goi 1a hinh nén cut.

Noi dung Hinh vé

Khi cat hinh nén cut boi mdt mat phang song song véi day C

Khi cat hinh nén cut bai mot mat phang song song véi truc
thi dwoc mat cit 12 mot hinh thang can.

thi duwoc mat cit 1A mot hinh tron.
e O

Cho hinh nén cut c6 R, 7, h lan luot 1a ban kinh day 16n,

ban kinh day nhé va chiéu cao.
Dién tich xung quanh cua hinh nén cut:

S =7zz(R+r).

rq

Dién tich day (hinh tron):

GV: Doan Vin Tinh - 0946 069 661 — Website: giasutrongtin.vn — LT+BT Ch 2 — Nén — Tru - Cau 7


https://giasutrongtin.vn/

S =gr
{S‘myl =fz;2 = ZSM = 7[(7“2 + RQ).

day2

Dién tich toan phan cua hinh non cut:

S :ﬂl(R+r)+7z'r2+7z'R2.

tp

Thé tich khbi nén cut:

v =%7zh(R2 + 7 +Rr).

4.1.5. Dang 5. Bai toan hinh nén tao béi phan con lai ciia hinh tron sau khi cit bé di hinh quat

Noi dung

Hinh vé

Tu hinh tron (O;R) cét bo di hinh quat AmB. Do dai cung

AnB bang x. Phan con lai caa hinh tron ghép lai dugc mot hinh
non. Tim ban kinh, chiéu cao va d¢ dai duong sinh caa hinh nén
do.
Hinh nén duoc tao thanh cé
=R

T
2nr=r=>r=—.

h=~NI-1°

n
—
R
H 4
A A=FE
m

4.2. Mot s6 dang toan va cong thirc giai bai toAn mit tru
4.2.1. Dang 1. Thiet dién caa hinh tru cat béi mét mait phang

Noi dung

Hinh vé

Thiét dién vudng goc truc 1a mot duong tron ban kinh R

Thiét dién chira truc 1a mot hinh chir nhat ABCD trong d6
AB =2R va AD = h. Néu thiét dién qua truc 12 mot hinh vudng
thi h =2R.

Thiét dién song song véi truc va khéng chia truc 1a hinh chit
nhat BGHC co khoang cach toi truc la:

d(OO‘;(BGHC)) - OM

AB
~ & =
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4.2.2. Dang 2. Thé tich khéi t& dién c6 2 canh 1a dwong Kinh 2 day

Noi dung Hinh vé
Néu nhu AB va CD 14 hai dudng kinh bat ky trén hai day cua o
hinh try thi: A - ) B
1 i e Ill
nﬂngABCDOOkmﬂABLD) N T
* P3c biét: | c
Néu AB va CD vudng gdc nhau thi: R S
1 O
Viwen = 8AB.(JD.OO'. D

4.2.3. Dang 3. Xac dinh goc khoang cach
Noi dung
Go6c gitta AB vatruc 00':
AB,00' =A'AB

Khoang cach gitta AB vatruc 0O":
d(AB;OO') =OM.

Néu ABCD la mot hinh vudng néi tiép trong hinh tru thi
duong chéo cua hinh vudng ciing bang duong chéo caa hinh try.
Nghia la canh hinh vuéng:

AB\2 = J4R? + 12 .
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4.2.4. Dang 4. Xac dinh méi lién h¢ giira dién tich xung quanh, toan phan va thé tich khéi tru trong bai
toan téi wu

Noi dung Hinh vé

Mot khdi tru ¢ thé tich V' khong doi.
e Tim ban kinh d4y va chiéu cao hinh tru dé dién tich toan
phan nho nhat:

R = 3!1
Stp min < 4r
h = 23,1 -
4z

e Tim ban kinh d4y va chiéu cao hinh tru dé dién tich xung
quanh cong véi dién tich 1 day va nho nhat:

\
- -

C

oV

S min < 4
e

T

4.2.5. Dang 5. Hinh tru ngoai tiép, ndi tiép mét hinh ling tru ding
Cho hinh ling try tam giac déu noi tiép trong mot hinh tru. Thé tich khdi lang try 12V thi thé tich khéi tru

. 4V
la V(T) =—
Cho hinh ling tru t& gidc déu ABCD.A'B'C' D' ngoai tiép trong mot hinh tru. Dién tich xung quanh hinh
trula S,, thidi¢n tich xung quanh cta hinh lang tru la Sm = 25
- T

5. MOT SO DANG TOAN VA CONG THUC GIAI BAI TOAN MAT CAU

5.1. Miit cAu ngoai tiép khoi da dién
5.1.1. Cac khai niém co ban

Truc cia da gidc ddy: [a duong thang di qua tdm duong tron ngoai tiép cua da giac day va vudng goc voi
mit phang chira da gisc ddy = Bt ki mot diém nao nam trén truc ciia da giac thi cach déu cac dinh ciia da
giac do.

Puong trung trwc cia doan thang: 13 dudng thing di qua trung diém cua doan thang va vudng goc voi
doan thing do.
= Bat ki mot diém ndo nam trén dudng trung tryc thi cach déu hai dau mut cia doan thang.

Mit trung true ciia doan thang: 1d mit phang di qua trung diém ctia doan thang va vudng goéc voi doan
thang d6.
— Bét ki mot diém nao nam trén mat trung tryc thi cach déu hai du mut cta doan thfing.
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5.1.2. TAm va ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép

TAm mit ciu ngoai tiép hinh chép: 1a diém cach déu cac dinh ciia hinh chép. Hay néi cach khac, n6
chinh 13 giao diém | cua truc dudng tron ngoai tiép mit phing day va mit phing trung truc cia mot canh bén
hinh chop.

Bian kinh: 1 khoang cach tir | dén cac dinh cua hinh chop.
5.1.3. Cach xac dinh tim va ban kinh mit ciu ciia mét so6 hinh da dién
5.1.3.1. Hinh h{p chir nhat, hinh 13p phuong

Noi dung Hinh vé

Tam: trung v6i tim ddi xing cua hinh hop chir nhat (hinh lap
phuong) = Tam 1a I, 1 trung diém cia AC'"'. A B

Ban Kkinh: béng ntra d0 dai duong chéo hinh hdp chir nhat A
(hinh lap phuong). | o

] - A
= Ban kinh: R:ATC. ’ o

5.1.3.2. Hinh ling tru ding c6 day ndi tiép dwong tron

Noi dung

Xét hinh ldng tru dimg A A A,...A A1A2A:;An’ trong d6 c6 2
day AAA..AvaAAA. A noditiép duong tron (0) va (O').
Luc d6, mat cau ndi tiép hinh lang try ding co6:

o Tam: I voéi I 1atrung diém cia 0O'.
e Bankinh: R=1IA =JA =...=IA .

5.1.3.3. Hinh chép c6 cac dinh nhin doan thing néi 2 dinh con lai du6i 1 géc vudng

Noi dung Hinh vé

Hinh chop S.ABC ¢6 SAC =SBC =90°.
o Tam: I la trung diém cua SC'.

e Ban kinh: R:%:IAle:IC.

Hinh chop S.ABCD c¢6 h
SAC = SBC = SDC =90°. ALY C D
e Tam: I la trung diém cua SC..

B BE
e Ban kinh: R:%:[A:IB:IC’:ID.
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5.1.3.4. Hinh chép déu

Noi dung

Hinh vé

Cho hinh chop déuS.ABC...

e Goi Olatam cta ddy = SO1a truc cua day.

e Trong mit phing xac dinh boi SO va modt canh bén,
chang han nhu mp (SA O), ta v& duong trung truc cua
canh SA 1a A cit SA tai M vacit SO tai [ =1 la
tAm cua mat cau.

Ban kinh:
Ta c¢o: ASMI UDASOA:S—M:ﬂ: Ban kinh:
SO SA
2
R:ISzwz 54 =J/A=IB=1IC=..
SO 250

5.1.3.5. Hinh chép c¢6 canh bén vudng géc véi mit phing day

Noi dung

Hinh vé

Cho hinh chop S.ABC... ¢6 canh bén SAL ABC.. va
day ABC... noi tiép duoc trong dudng tron tdm O .
Tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC...
duoc xac dinh nhu sau:
e Ti tdm O ngoai tiép ctia dudng tronday, ta v& duong

thang d vudng goc véi mp(ABC...) tai O.
e Trong mp(d,SA), ta dung duong trung truc A cua

canh SA, cit SAtai M |, cit dtai I = I 1a thm mit cau
ngoai tiép hinh chop va ban kinh
R=IA=IB=1C=1S=...
e Tim ban kinh
Ta c6: MIOB la hinh chir nhat.
Xét AMAI vubdng tai M ¢o:

2
R=AI =\MI* + MA®> = ’A02+(%j )

5.1.3.6. Hinh chop khac
- Dung truc A cua day.

- Dung mit phang trung truc (a) ctia mot canh bén bat ki.
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- (a) N A =T = I 1a tm mit ciu ngoai tiép hinh chop.

- Ban kinh: khoang cach tir I dén cac dinh ciia hinh chop.
5.1.3.7. Puong tron ngoai tiép mot so da giac thuong gip

Khi xac dinh tAm mit ciu, ta can xac dinh truc ciia mit phiang ddy, d6 chinh la dudng thang vudng goc véi
mit phang day tai tim O cua dudng tron ngoai tiép day. Do d6, viéc xac dinh tdm ngoai O 14 yéu té rat quan

trong cua bai toan.

Hinh vudng: O 1a giao Hinh chit nhat: O 1a giao A déu: O la giao diém cua 2
diém 2 durone chéo. diém ctia hai duwong chéo. duong trung tuyén (trong tam).

5

Avuong: O la trung diém A thuong: O 1a giao diém ctia hai duong

cta canh huyén. trung truc ctia hai canh A.

5.2. K§ thuit xac dinh mit cAu ngoai tiép hinh chop
Noi dung Hinh vé
Cho hinh chép S.AA,...A (thoa man diéu kién ton tai mat
cau ngoai tiép). Thong thuong, dé xac dinh mat cau ngoai tiép
hinh chop ta thuc hién theo hai budc:
e Budc 1:
Xac dinh tm cua dudng tron ngoai tiép da giac day.
Dung A : truc duong tron ngoai tiép da giac day.
e Budc 2:
Lap mat phang trung truc () ciia mot canh bén.
Luc do

e T4m O cua mat cAu: A N mp(a) = {O}

e Bankinh: R = SA(: SO) . Tuy vao tung truong hop.
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5.3. K¥ ning xac dinh truc dwong tron ngoai tiép da giac day
5.3.1. Truc dwong tron ngoai tiép da giac day

Noi dung Hinh vé

Dinh nghia
Truc duong tron ngoai tiép da giac day 1a duong thang di
qua tdm duong tron ngoai tiép day va vudng goc voi mit
phang day.
Tinh chat
VMeA: MA=MB=MC
Suyra: MA=MB=MC < MeA
Cac budc xac dinh truc
e Budc 1:
Xac dinh tam H cua duong tron ngoai tiép da giac day.
e Buoc 2:
Qua H dung A vubng géc voi mit phang day. A
M@t sé trudong hop dic biét L
e Diy la tam gidc vudng

C
e Pay la tam giac déu : %
A

e Diy la tam giac thuong

5.3.2. K§ ning tam giac dong dang

Noi dung Hinh vé

S
ASMO @ong dang véi ASIA = 50 _SM
SA ST

5.3.3. Nhan xét quan trong
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2M.S MA =MB = MC
" |SA=85B=SC

— SM 4 truc duong tron ngoai tiép AABC .

5.4. Ky thuat sir dung hai truc xac dinh tim mit cau ngoai tiép da dién

Noi dung

Hinh vé

Cho hinh chdp S.A A,...A (th6a man diéu kién ton tai mat
cau ngoai tiép). Thong thwong, dé xac dinh mat cau ngoai tiép
hinh chép ta thuc hién theo hai bwéc:

e Buoc 1.
Xac dinh tdm cua duong tron ngoai tiép da giac day.
Dung A truc dudng tron ngoai tiép da giac day.

e Budc 2:
Xac dinh truc d cua duong tron ngoai tiép mot mat bén
(dé xac dinh) caa khdi chop.

Luc do:
e Tam | ciamatciu: And={I

e Bk R= IA(= 15) . Tuy vao timg trudng hop.

A

5.5. Tong két cac dang tim tdm va ban kinh mit ciu
5.5.1. Dang 1

Noi dung

Hinh vé

Canh bén SA vuéng goc day va ABC =90° khi do6

_5C
2

R va tam 1a trung diém SC.
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5.5.2. Dang 2

Noi dung

Hinh vé

Canh bén SA vudng goc day va bat ké day 1a hinh gi, chi can
tim dugc ban kinh duong tron ngoai tiép cua day 1a R, khi do :

SA?

R’ =R +

abe

(=)o -0){r

e Néu A ABC vudng tai A thi:

R, =% AB? + AC? + AS?

e R, (p: n&a chu vi).

a2

e Day la hinh vuong canh a thi R, = TN

a3

e néu day la tam gidc déu canh a thi R, = -

5.5.3. Dang 3
Noi dung Hinh vé
Chép c6 céc canh bén bang nhau: SA =SB =SC = SD : s
2
R= 54 :
250

e ABCD la hinh vudng, hinh chir nhat, khi d6 O la giao
hai duong chéo.

e AABC vuodng, khidé O la trung diém canh huyén.

e AABC déu, khidé O latrong tam, truc tam.

5.5.4. Dang 4

Noi dung

Hai mat phang (SAB) va (ABC) vubng goc vaoi nhau va

co giao tuyén AB . Khi d6 ta goi R,R, lan luot 1a ban kinh

duong tron ngoai tiép cac tam gidc SAB va ABC'. Béan kinh
mit cAu ngoai tiép:

AB®

R =R+ R -
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5.5.5. Dang 5
Chép S.ABCD c6 duong cao SH , tam duong tron ngoai tiép day 1a O. Khi d6 ta giai phuong trinh:

(SH—Q:)2 +OH? =7° +R;. Véi giatri = tim duoc ta co: |R* = z° +R12) :

_3V
-

tp

5.5.6. Dang 6: Ban kinh mat cau nai tiép: |r

6. TONG HOP CAC CONG THUC PAC BIET VE KHOI TRON XOAY
6.1. Chém cau

Noi dung Hinh vé
S :27rRh:7z(r2+h2) é
zq
a2 h _ 7h (5 2 N
V =rh [R—g _F(h +3r) X
6.2. Hinh tru cut
Noi dung Hinh vé

S, =7R(h +h,)

V=7Z'R2(h1+h2] " hy
2

\

6.3. Hinh ném loai 1

Noi dung Hinh vé

1% :§R3 tan a

6.4. Hinh ném loai 2

Noi dung

V= (Z—EJRS tan a
2 3

GV: Doan Vin Tinh - 0946 069 661 — Website: giasutrongtin.vn — LT+BT Ch 2 — Nén — Tru - Cau 17


https://giasutrongtin.vn/

6.5. Parabol bac hai-Paraboloid tron xoay

Noi dung Hinh vé
3 3 /_\
48" x| [a = T R
Spambol - tha E - ( E} = (E] \R ”””” e 3 f !
V = 1 7Z-R2h = lI/t 2 i B /«‘
— &7
6.6. Dién tich Elip va Thé tich khai tron xoay sinh béi Elip
Noi dung Hinh vé

= —rab’
3

zoay quanh 2a

4

2
=—ra’db
zoay quanh 2b 3

S@ﬁp = zab KAb\
4 Kﬂ a

6.7. Dién tich hinh vanh khin
Noi dung Hinh vé

S=r(R-r)

6.8. Thé tich hinh xuyén (phao)
Noi dung Hinh vé

lh
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B. MQT SO Vi DU

Vidul

Trong khong gian cho tam gidc vuéng OIM vuodng tai /, goc JOM = 30° va
canh /M = a. Khi quay tam gidc O/M quanh canh géc vuong O/ thi dudng géap
khuc OM1I tao thanh moét hinh nén tron xoay.

a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén tron xoay do.
b) Tinh thé tich ctua khoi nén tron xoay dugc tao nén bsi hinh nén tron xoay
ndi trén.
. P
Giai
a) Hinh noén tron xoay dugc tao nén c6 ban kinh
ddy la a va c6 do dai dudng sinh OM = 2a.
Vay dién tich xung quanh cua hinh nén la :

S,, =7rl = ral2a=2za* (h.2.7).

q
b) Khéi nén tron xoay c6 chiéu cao h = 0Ol = a3
va ¢ dién tich hinh tron ddy la ra’.

Vay khéi nén tron xoay c6 thé tich 1a :

3
V=%fra2.a\/_=jm \/5

3 Hinh 2 7

Vidu 2

Trong khong gian, cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi [ va H 1an lugt 1a trung
diém cta c4c canh AB va CD. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh truc /H ta
dugc mot hinh tru tron xoay.

a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru tron xoay do.

b) Tinh thé tich cta khéi tru tron xoay dugc gi6i han boi hinh tru néi trén.
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Giai
a

a) Hinh tru tron xoay c6 ban kinh day r = 5 va dudng sinh / = a. Do d6 dién

xq 72-] ' CI 7.".'6{ ( i ).

b) Thé tich ctia khéi tru tron xoay duoc tinh theo cong thiic :

2
V=7Zr2h=7r[%J .a=17m3.

4
Vidu3
Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 13 tam gidc déu canh a. Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén d6 theo a.
2 2
A. 72, B. 72 c B D. za’\3.
2 2
Giai:
Tam giac SAB déu, canha =r =%=g;l =SA=a
L e a_ rma’
Dién tich xung quanh ctia hinh nén: S, =zrl=z.—.a= -

Vi du 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day hinh vuéng canh a. Canh bén SA=a6 va vudng goc vaoi day
(ABCD). Tinh theo a dién tich mat cau ngoai tiép khdi chép S.ABCD.

A. 8ra? B. a2 C. 2ma® D. 2a’
Giai

a2

Ban kinh duong tron ngoai tiép hinh vuébng ABCD canh a: R = —

Hinh chdp c6 canh bén vudng goc véi day, sir dung cdng thie tinh nhanh ban kinh mat cau ngoai tiép chop

[, g J6Y) (av2)
R= Z+Rday\/(aTJ +[a7j :a\/E

\ 2
Vay dién tich mat cau 1a S=4nR? = 4n(a\/§) =8na’
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BAI TAP TRAC NGHIEM — CHUONG 2: MAT NON — MAT TRU - MAT CAU

KHOI NON

* Di¢n tich xung quanh: S, =7l
* Dién tich day: §, = r

« Dién tich toan phan: S =S+,
p Xq

* Thé tich khéinén: V= %;rrzh

Caul. Goi I,h,R lan luot 1a d6 dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh day cta hinh nén. Pang thic ndo
sau day luén dling

1 1 1

I—ZZF-F? C. R2:h2+|2 D. IZZhR

Cau2. Goi I,h,R lan luot 1a do dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day caia hinh ndn (N). Dién tich

A. 1> =h*>+R? B.

xung quanh S, cta hinh non (N) bang
A. S,,=nRh B. S, =7RI C. S,,=2zRI D. S, = 7R’h

Cau 3. Goi l,h,R lan luot 1a 6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day cua hinh non (N). Dién tich toan
phan S, cia hinh nén (N) bang
A. S, =zRI+27R? B.S, =2zRI+2zR* C. S, =7zRI+zR* D. S =7Rh+7zR?

Cau4. Goi I,h,R lan luot 1a @6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day cua khdi non (N). Thé tich V
cua khdi non (N) bang

A.V =zR%h B. V=20ra’ C.V =zR% D.V :%;;Rzl
Cau5.  Cho hinh nén c6 ban kinh day la 4a, chiéu cao 1a 3a. Dién tich xung quanh hinh nén bang
A. 207a’ B. 407a® C. 24ra* D. 127a*
Cau 6.  Cho hinh nén c6 ban kinh day 1a 3a, chiéu cao 1a 4a. thé tich cua hinh nén bing
A. 14ra’ B. 367a° C. 15za’ D. 12za°
Cau 7. Cho hinh nén c6 ban kinh day 14 4a, chiéu cao 1a 3a. Dién tich toan phan hinh nén bing
A. 367a’ B. 30za’ C. 387a’ D. 327a’

Cau 8. Cho hinh chop tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang a va goc gitra mot mat bén va day bang 60°,
dién tich xung quanh cua hinh nén dinh S va day 1a hinh tron ndi tiép tam giéc ABC bang
2 2 2 2
3 4 6 6
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Céau 9.

Céau 10.

Céau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Céau 14.

Céau 15.

Céau 16.

Cau 17.

Céau 18.

Cho hinh hdp tir giac déu S.ABCD cd canh dy bang a va chiéu cao bang 2a, dién tich xung quanh
ctia hinh nén dinh S va day 1a hinh tron noi tiép ABCD bing
ra’ 15 B ra’ 17 c ra’ 17 b ra’ 17

4 -4 6 -8
Thiét dién qua truc ciia mat hinh ndn la mat tam giac vudng can cd canh goc vudng bang a. Dién
tich xung quanh cua hinh nén bang

2 2 2
ra’\2 g, T2 C. 278 D, N2

2 3 4
Cho hinh nén ¢4 thiét dién qua truc 1a mot tam giac vudng can c6 canh huyén 2a. Thé tich caa khoi
nén bang

A

A

3 3
27a C. za® D. 7ag
3 3
Dién tich toan phan cua hinh nén c6 khoang cach tir tam cua day dén duong sinh bing /3 va thiét
dién qua truc 1a tam giac déu bang
A 83 g, 82 c. 42 p, 86
3 3 3 3
Cho hinh ndn ¢6 duong sinh |, goc gitra dudng sinh va mat phang day 1a 30°. Dién tich xung quanh
ctia hinh nén nay bang
ﬂx/:)_)'z 7[\/5'2 7[\/3"2 7[\/3"2
B. C. D.
2 4 6 8
Thé tich V ctia khdi nén (N) cé chiéu cao bing a va do dai duong sinh bing a5 béng

A. 2ra® B.

A.

A.V =4ra° B.V =2 za? C.V=2za D.V =2 za’
3 3 3
Cho hinh ndn c6 thiét dién qua truc 1a tam giac déu canh 2a. Thé tich va dién tich xung quanh cua
hinh nén lan Iuot &
A.V =7a’\[3;S,, =272’ B.V =7a’\/3;S,, = 27a’

ﬂasxﬁ ﬂas\@
6 3

C.V=

;qu = 27a’ D.V = ;qu =47a’

Dién tich xung quanh cia mat hinh nén c6 ban kinh ddy bang 3 va chiéu cao bang 4 bang

A 127 B. 307 C. 367 D. 157

Mot hinh non c6 dudng kinh cia dudng tron day bang 6(m), chiéu cao bang 4(m). Thé tich cia
khdi nén nay bang

A. 48z (m?*) B. 367(m°) C.12z(m*) D. 157(m°)

Cho hinh nén c6 duong kinh cia duong tron day bang 8(cm), duong cao 3(cm), dién tich xung
quanh cua hinh nén nay bing

A. 207(cm?) B. 407(cm?) C. 16z (cm?) D. 127 (cm?)
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Céau 19.

Céau 20.

Céau 21.

Céau 22.

Céau 23.

Cau 24.

Céau 25.

Céau 26.

Céau 27.

Céau 28.

Céau 29.

Mot khdi nén cé thé tich bang 47 va chiéu cao 1a 3. Ban kinh duong tron day cua hinh nén bang

A.2 B. % C. ﬂ D.1
3 3
M6t hinh nén ¢6 chiéu cao 6 va ban kinh dudng tron day 1a 8. Dién tich toan phan caa hinh nén
bang
A. 1127 B. 1887 C. % D. 144r
Cho khéi nén c6 chu vi duong tron day 1a 67, chiéu cao bang /7 . Thé tich cua khdi nén bang
A. 377 B. 977 C.12r D. 367

Cho hinh nén ¢6 dién tich xung quanh 257, ban kinh dwong tron day bang 5. Do dai duong sinh
bang

A5 B. C.1 D. 3

N | o1

Trong khong gian cho tam giac OIM wvudng tai |, goc IOM =45° va canh IM =a. Khi quay tam
giac OIM quanh canh goc vudng Ol thi dudng gap khiic OMI tao thanh mot hinh ndn tron xoay.
Khi d6, dién tich xung quanh caa hinh nén tron xoay dé bang
A. 7823 B. za’ C. ;;a;\/i D. 7a%\2
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' c6 canh bang a. M6t hinh nén cé dinh 1a tdm cua hinh
vudng ABCD va co duong tron ddy ngoai tiép hinh vuéng A'B'C'D'. Dién tich xung quanh cua
hinh nén do la
a3 B a2 c a3 0 ra’\J6

3 2 2 2
Thiét dién qua truc caa mot hinh nén 1a mot tam giac vudng can cé canh huyén bing 2+/3. Thé tich
cua khdi non nay bang
A. 3z B. 373 C. 73 D. 372
Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén 1a mot tam giac vudng can cé dién tich bang 4. Dién tich
xung quanh caa hinh nén bang
A. 471\/5 B. SJZ'\E C. Zﬂﬁ D. 8«
Mot khdi ndn c6 thé tich bang 307z, néu giir nguyén chiéu cao va tang ban kinh khbi nén do Ién 2
lan thi thé tich caa khéi nén mai bang

A.

A. 1207 B. 607 C. 40r D. 480«
Thé tich khéi ndn ngoai tiép hinh chop ti giac déu co cac canh déu bang a la

3 3
A. */Ega B. %naf* C. %za"* p, ™2

* Cho hinh non c6 day la duong tron c6 duong kinh 10. Mat
phang vudng goc vai truc cat hinh ndn theo giao tuyén 1a mot




Céau 30.

Céau 31.

Céau 32.

Céau 33.

duong tron nhu hinh v&. Thé tich caa khdi non c6 chiéu cao biang 6 bang

A. 8rx B. 24r
c. 2007 D. %7
9

* Cho hinh nén (N) c6 ban kinh day bang 10, mét phang vudng goc véi truc cia hinh non cét hinh
non theo mot dudng tron ¢6 ban kinh bang 6, khoang cach gitra
mét phang nay véi mat phang chira day cua hinh nén (N) la 5.
Chiéu cao cua hinh nén (N) bang
A. 12,5 B. 10 5&‘
C.85 D.7
* Cho hinh nén dinh O, chiéu cao 1a h. Mot khdi non khac co
dinh 13 tm cua day va day 1a mot thiét dién song song véi day
ctia hinh nén da cho. Pé thé tich caa nd Ién nhat thi chiéu cao
cua khdi nén nay bang bao nhiéu?

h h
A — B. — h

3 2
c 2 o, 15

3 3

* Mot hinh non dinh S ¢6 chiéu cao SO =h. Goi AB la day
cung cuaa dudng tron (O) sao cho tam giac OAB déu va mit phang (SAB) hop véi mat phang chia
duong tron day mot goc 60°. Dién tich xung quanh va thé tich cua khdi non lan Iuot bang
A 2x/1_372'h2; 47h? B. x/1_372'h2; 47zh® C. x/ﬁﬂ'hz; 47h® D 2\/1_372'h2; 47h?

9 9 9 27 9 9 9 27
* Mot hinh nén ¢6 dinh S, tim duong tron day 1a O. Mit phang (P) di qua truc cua hinh nén cit
hinh ndn d6 theo thiét dién la tam giac SAB. Biét dién tich tam giac SAB l1a 81a® (véi a>0 cho
trée) va duong sinh ctia hinh ndn hop véi mat day mot goc 30°. Dién tich xung quanh va thé tich
cta khdi non lan Iuot bang

A. 1627a’: 243/37a° B. 1627a”: 243%/37a°
2 2 3
C. 8lra ; 243<‘/§7za3 D. 81lra ; 243ra
2 3
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KHOI TRU

* Di¢n tich xung quanh: S, =2zl
* Dién tich day: S, = r

« Dién tich toan phan: S =.S_+25,
p Xq

* Thé tich khdi tru: V. = xr’h

Caul. Goil, h, R lan luot 1a ¢ dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh day cua hinh try. Dang thirc ludn
ding 1a
A.l=h B. R=h C.1?=h?+R? D. R*=h?+1?

Cau2. Goil, h, R lan luot 1a do dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day cua hinh try (T). Dién tich xung
quanh S, cua hinhtru (T) la
A. S, =zRI B. S,,=zRh C.S,, =2zRl D. S,, =zR’h

Cau 3. Goil, h, R lan luot 1a 6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day cua hinh tru (T). Dién tich toan
phan S, cia hinh try (T) la
A. S, =2zRI+27R* B.S,=zRl+zR* C. S, =7#RI+27R* D.S_ =7zRh+zR’

Cau 4. Goil,h,R lan luot 1a d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day cua khdi tru (T). Thé tich V cua
khéi tru (T) la

A.V =47R° B.V =%;;R2| C.V =zR’h D.V =§nR2h
Cau 5.  Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy 5 cm chiéu cao 4 cm. Dién tich toan phan caa hinh tru nay la
A. 907(cm?) B. 927(cm?) C. 947(cm?) D. 967z(cm?)
Cau 6.  Cho hinh tru c6 ban kinh day 3 cm, duong cao 4cm, dién tich xung quanh caa hinh tru nay la
A. 227(cm?) B. 24z(cm?) C. 26z(cm?) D. 20z(cm?)
Cau 7. Mot hinh tru c6 ban kinh day 6 cm, chiéu cao 10 cm. Thé tich caa khdi try nay la
A. 3007z(cm®) B. 3207z(cm®) C. 3407(cm?) D. 3607z(cm?)
Cau8. Thétich V cua khdi tru co chiéu cao bing a va duong kinh day bang a2 1a
AV =1ra B.V =1z’ C.V=2za D.V =1ra’
2 3 3 6

Cau 9. Hinh try (T) duoc sinh ra khi quay hinh chir nhat ABCD quanh canh AB. Biét AC =2aJ2 va
ACB =45". Dién tich toan phan S, cua hinh tru(T) la
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Céau 10.

Céau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Céau 14.

Céau 15.

Céau 16.

Céau 17.

Céau 18.

Céau 19.

A. S, =107a’ B. S, =167’ C. s, =127’ D. S, =87a’

Cho hinh tru c¢6 ban kinh day bang R va chiéu cao bing %R Mat phing () song song véi truc cua

N N e A 9 v R =A ’ =X = A 5 ;S ,: by
hinh try va cach truc mot khoang bang 3 Dién tich thiét dién cua hinh tru voi (a) la

3R%3 5 2R%\3 c 3R2\2 5 2R%\2

2 3 2 3
Cho lang try dung ABC.4’B’C’ ¢6 canh bén 44’ = 2a. Tam gidc ABC vuong tai A c6 BC =2a/3.
Thé tich ciia hinh tru ngoai tiép khdi ling tru nay la
A. 67a’ B. 4ra’ C. 2za° D. 8za°
Cho lang try tam giac déu ABC.A’B’C’ ¢ canh day bang a, mat bén Ia cac hinh vubng. Dién tich
toan phan cua hinh try ngoai tiép khoi ling try 1a

A

2 2
A 2’;‘3 (3+1) B. 4ra’ C. 27a’ D. 3”26‘

Cho hinh ling tru tam giac déu c6 canh ddy bang a va chiéu cao bang h. Khi do6 thé tich cua khéi tru
noi tiép lang tru s& bang
2 2 2 2
rha 5. rha c 2rha D. 4ha
3 12 9 3

Thiét dién qua truc caa hinh tru (T) 12 mét hinh vudng c6 canh bing a. Dién tich xung quanh Syq
caa hinh tru (T) la

A

A. S, =ra’ B. S, =1ra C. S, =2ra’ D.S, =a’

xq 2 Xq
M6t hinh tru (T) c6 dién tich xung quanh bang 4z va thiét dién qua truc caa hinh tru nay 1a mot
hinh vudng. Dién tich toan phan cua (T) la
A. 10z B. 12x C.6r D. 87
Mot hinh tru c6 ban kinh 5cm va chiéu cao 7cm. Cat khéi tru bang mot mat phang song song vai
truc va céch truc 3cm. Dién tich thiét dién tao bai khdi tru va mat phang bang
A. 56cm? B. 54cm? C. 52cm? D. 58cm?

Mot hinh tru c6 chu vi cua duong tron day 4za, chiéu cao a. Thé tich cua khéi tru nay bang

A g;za3 B. 2za® C. 167a° D. 4ra®

MGt hinh try ¢6 chiéu cao 5m va ban kinh dudng tron day 3m. Dién tich xung quanh cua hinh tru
nay la

A. 30z (m?) B. 157(m?) C. 457(m?) D. 487(m?)

Hinh tru c6 ban kinh day bing 2+/3 va thé tich bing 24 . Chidu cao hinh tru nay bing

A.2 B.6 C. 23 D. 1
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Céau 20.

Céau 21.

Céau 22.

Céau 23.

Céau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Céau 27.

Céau 28.

Cau 29.

Céau 30.
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M6t hinh tru c6 chu vi cua duong tron day 1a ¢, chiéu cao cua hinh try gp 4 lan chu vi ddy. Thé
tich cua khéi tru nay 1a
A x B. ¢ C. 4rc® D. Z—Cj
T T T
Mot khdi try c6 thé tich 12 20 . Néu ting ban kinh 1én 2 1an thi thé tich caa khéi tru méi 1a
A. 80 B. 40 C.60 D. 120
Thiét dién qua truc caa mot hinh tru 12 hinh vudng c6 canh 2a. Dién tich xung quanh cua hinh tru

nay bang

A 27a’ B. 4za’ C. 8za’ D. 67a’

Cho khdi try c6 thé tich bang 247 . Néu ting ban kinh duong tron ddy 1én 2 1an thi thé tich khéi try
méi bang

A. 1927 B. 48« C. 32x D. 967

Mbt hinh tru c6 duong kinh caa day bang véi chiéu cao cua nd. Néu thé tich caa khéi tru bang 2z
thi chiéu cao cuaa hinh try bang

A 2 B. {24 C.2 D. ¥4

Cho hinh try 6 hai day 1a hinh tron ngoai tiép cua hinh lap phuong canh a. Thé tich caa hinh try d6
bang

3 3 3
AL B. 7& c. 2%8 D. 278’

2 6 3

Cho hinh tru ¢6 hai day 1a hinh tron ngi tiép cua hinh lap phuong canh a. Dién tich xung quanh cua
hinh tru d6 bang

2
A. % B. za’ C. 2za’ D. za®
Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vudng canh a. Goi A, B 1an lwot ndm trén hai dudng tron

, 23 . Y. . o s

day, AB = Ta. Gac tao baoi AB vai truc cua hinh tru d6 bang

A. 60° B. 45° C.30° D. 90°
Cho hinh tru c6 ban kinh ddy va chiéu cao cung bang a. Goi A, B lan luot nim trén hai dudng tron
day, AB tao vdi day goc 30°. Khoang céach gitra AB va truc hinh tru d6 bang
A2 g, V2 c a3

2 2 2
Cho hinh try noi tiép trong hinh lap phuong c6 canh bang x. Ty sb thé tich cua khéi tru va khbi 1ap
phuong trén bang

D. a

AL B. Z c.t p. 2

4 2 12 3
M6t hinh try c6 chiéu cao bang 6 noi tiép trong hinh cau c6 béan kinh bang 5 nhu hinh v&. Thé tich
cua khditrynaybang

A. 192 B. 367

;

|
|
-
I =
1
-
o>
=

| I

————

|



Céau 31.

Céau 32.

Céau 33.

Céu 34.

C. % D. 487
* Tu mot tdm tén hinh chir nhat kich thudc 50cm x 240cm, ngudi ta lam cac thung dung nude hinh
tru ¢ chiéu cao bing 50cm theo hai cach sau (xem hinh minh hoa dudi day):

» C4ch 1: GO tim ton ban dau thanh mat xung quanh cua thang.

e Cach 2: Cit tim ton ban dau thanh hai tim bang nhau, roi gd mdi tim d6 thanh mat xung
quanh cta mot thung.

Ki higu V, la thé tich caa thing go theo cach 1 va V, 1a tong thé tich ciia hai thung go dugc theo

:
cach 2. Tinh ti sb Vi
VZ
A.ﬁ:l B.ﬁzl C.£=2 D.£=4
Vv, 2 V, V, v,

* Mot hinh tru c6 ban kinh duong tron ddy 1a r va chiéu cao h=r+/3. LAy hai diém A, B nim trén
dudng tron day cua hinh tru sao cho gdc giita duong thang AB va truc cua hinh try bang 30°. Khi
d6, khoang cach gitta dudng thang AB véi truc cua hinh try bing
A. /3 B. V3 C. 3 D. ]

2 3 2
Cho hinh try c6 hai day 1a hai duong tron (O;R) va (O';R). Trén duong tron (O;R) lay diém A,
trén duong tron (O';R) ldy diém B sao cho AB = 2R va géc giita AB voi 00’ bang 60°. Tinh dién
tich xung quanh cua hinh tru
A. 2zR B. 27R? C. 7R? D. 2zR?
Cho hinh 1ap phwong c¢6 canh bang a va mot hinh tru c6 hai day 1 hai hinh tron noi tiép hai mat doi
dién cua hinh Iap phuong. Goi S; la dién tich 6 mat caa hinh lap phuong, S, la dién tich xung

quanh cuaa hinh try. Hay tinh ti s6 S
1
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Az B 1 c.z D.
2 2 6
KHOI CAU
Cau 1. Goi Rbankinh, S ladién tich va vV 1a thé tich caa khdi cau. Cong thirc ndo sau sai?
A. S=47R? B. S =7R? C.V:%an* D. 3V =SR

Céu 2.

Céau 3.

Cau 4.

Cau b.

Cau 6.

Cau7.

Cau 8.

Cau 9.

Céu 10.

Cho mit cau (S,) c6 ban kinh R, mét cau (S,)c6 ban kinh R,va R, =2R,. Ti so dién tich cua mt

cau (S, )va mit cau (S,) bang

A. l B. 2 C. l D. 4
2 4
Cho hinh cau c6 ban kinh R. Khi d6 dién tich mat cau bang
A. 7R? B. 27R? C. 47R? D. 67R?
Cho hinh cau c6 ban kinh R. Khi d6 thé tich khdi cau bang
3 3 3 3

A 4zR B 37R C. 27R D 37R

3 4 3 2

—r A L A bt N 872'8.2 Y e , o X N

Cho mat cau cd dién tich bang . Khi do, ban kinh mat cau bang
A 2 g, V3 c. a6 p, &6

3 3 2 3

3

Cho khdi cau c6 thé tich bang Sﬂg;ﬁ . Khi @6, ban kinh mat cau bang

Cho tir dién DABC , day ABC la tam gi4c vudng tai B, DA vudng goc véi mat day. Biét AB = 3a,
BC = 4a, DA = 5a. Béan kinh mit cau ngoai tiép hinh chép DABC c6 ban kinh bang
5a\/§ B 5a\/§ C Sa\/I:_’ D 5aJ§

3 2 2 3
Cho hinh chép ta giac déu S.ABCD c6 canh day bang a va canh bén biang a. Dién tich cia mat cau
ngoai tiép hinh chdp S.ABCD bing
A. 2ra’ B. 4ra’ C. ra’ D. 67a’
Cho tir dién déu ABCD canh a. Thé tich caa khdi cau ngoai tiép ta dién ABCD bang
372'a3\/§ B ﬂasx/E c ﬂasxjg D ﬂasxjg

8 6 4 8

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang a va goc giita mat bén va day bang 45°. Dién
tich cia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bing

A.

A.
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Céau 11.

Céau 12.

Céau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Céau 17.

Céau 18.

Céau 19.

Cau 20.

A R

_sa

97a’ 4ra® 3ra’ 27ra’

A. B. C. D.
4 3 4 3

Cho hinh chép tir giac déu S. ABCD c6 canh d4y va canh bén cing bing a. Ban kinh cia mat cau
ngoai tiép hinh chp nay bing
A. ga B. a\E C. a\@ D. ?a
Thé tich cua khbi cau noi tiép khdi lap phuong co canh bang a la
A. 17ra3 B. gﬂag C. g7ra3 D. ﬁﬂf

2 9 3 6

Cho hinh lang try tam giac déu c6 canh day va canh bén cing bang a. Dién tich cua hinh cau ngoai
tiép hinh lang try nay bang

A. Zﬂaz B. lﬁaz C. 17[8.2 D. Zﬁaz
3 36 12 9
Thé tich cua khdi cau ngoai tiép khdi lap phuong c6 canh bang a la
A. %ﬂa:“ B. ﬁm’f C. ﬁm’f D. = za’
2 8 2 6
Mot mat cau co dién tich 36.z(m?). Thé tich cua khéi cau nay bang
4
A. 36z(m? B. —z(m® C. 72z(m? D. 1087z (m?
(m°) 57 (m) (m°) (m*)
Mot khdi cau c6 thé tich 1a 2887z(m3). Dién tich ciia mat cau nay bang
A. 72z (m?) B. 1447(m?) C. 2887(m?) D. 3677(m’)
Mot lang tru tam giac déu c6 canh day bang a, canh bén bang 2a. Ban kinh mat cau ngoai tiép ling

tru ndy bang

2a 2a\3 c. af3 Dﬂ
' )

A — B.

B 5

Mot ling tru tir gidc déu co canh day bang 4 noi tiép mat cau co dién tich 1a 64z . Chiéu cao cua
hinh lang tru nay bang

A 42 B. 32 C. 4 D. 642

Béan kinh cua mat cau ngoai tiép tir dién ABCD c6 AB L BC,BC LCD,CD L AB vad AB=a,
BC=b, CD= ¢ bang
A. JaZ+b%+c? B. % a?+b?+c?  C.abc D. %(a2+b2+c2)

Cau 20. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chit nhat voi AB = 3a, BC = 4a, SA = 12a va SA vubng goc vai

day. Tinh ban kinh R cia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

st crlE pag

2
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ON TAP CHUONG 2 - NON - TRU - CAU
Céu 1. Cho hinh nén dinh O, tam day 1a I, duong sinh OA =4, S;q=8n . Tim két luan sai:
4n«/§
3
Cau 2. Cho hinh nén cé chiéu cao h va goc & dinh bing 90°. Thé tich caa khéi non xac dinh bai hinh nén trén:

A R=2 B. h=2\3 C. S, =4 D. V=

3 3 3
A g, brh c. 2mh D. 27th?
3 3 3

Cau 3. Mat hinh try c6 dién tich xung quanh bang S, dién tich day bang dién tich mot mat cau ban kinh a. Khi
do, thé tich caa hinh try bang:

A. lSa B. 1Sa C. lSa D. Sa
2 3 4

Céau 4. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong tai B va BA=BC=3. Canh bén SA=6 va
vudng goc voi mit phang day. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép 13?

A. % B.9 C. % D. 36

Cau 5. Mot hinh non ¢6 duong cao h =20cm, ban kinh day r=25cm. Tinh dién tich xung quanh cua hinh
non do:

A. 5141 B. 25141 C. 75m/41 D. 125r/41

Cau 6. Mot hinh try ¢ ban kinh day bang r=50cm va c6 chiéu cao h =50cm. Dién tich xung quanh cua
hinh tru bang:

A. 25007 (cm?) B. 50007 (cm?) C. 2500 (cm?) D. 5000 (cm?)

Cau 7. Hinh chit nhat ABCD c6 AB=6,AD=4. Goi M, N, P, Q lan luot 13 trung diém bén canh AB, BC,
CD, DA. Cho hinh chir nhat ABCD quay quanh QN, tir giac MNPQ tao thanh vat tron xoay cé thé tich bang:

A. V=8rn B. V=61 C. V=4n D.V=2n
Cau 8. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang a. Goi S 1a dién tich xung quanh caa hinh tru c6
hai duong tron ddy ngoai tiép hai hinh vuong ABCD va A’B’C’D’. Diéntich S Ia:

na’2

2
Cau 9. Mot hinh tru tron xoay, ban kinh déy bing R, truc OO'=R+/2. Mot doan thing AB=R+/6 diu
Ae(0),Be(0"). Goc giira AB va truc hinh tru gan gia tri nao sau day nhat

A. 1ta’ B.maZ\/2 C.ma*\3 D.
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A. 55° B. 45° C. 60° D. 75°

Cau 10. Mot khdi nén tron xoay c¢6 d6 dai duong sinh | = 13 cm va ban kinh ddy r =5cm. Khi d6 thé tich
khéi nén 1a:
A. V =100r cm® B. V =300r cm®

10cm

325

C. V:?n cm D. V=20r cm®

Cau 11. Mot cai phéu rdng phan trén c6 kich thudc nhu hinh vé. Dién tich

xung quanh cta phéu la:

A.S,,=360ncm*  B. S, =424 cm’

C.S,,=2%ncm?  D.S, =960r cm’

Cau 12. Mot hinh nén c6 ban kinh day bang R, dudng cao ? . Khi d6, goc ¢ dinh cua hinh nén la 2o . Khi

d6 khang dinh nao sau déy 1a khing dinh dtng ?
A. tanoc:§ B. cotoc:§ C. COSOL=§ D. sinocz§
5 5 5 5

Céu 13. Cho hinh chop S.ABCD day ABCD 1a hinh vuéng canh a, SA 1. (ABCD) va SA = 2a. Ban kinh R
ciia mat cau (S) ngoai tiép hinh chdp S.ABC bang:
_a3 b r_aV2

a6
3 2 4 4

A R=22 B.R=2O C.R
Cau 14. Mot khéi cdu ni tiép trong hinh Iap phuong c6 dudng chéo bing 4+/3cm. Thé tich cua khdi cau la:

A V= 25;” B. V=643
C. vz&%“ D. V=16+/3n

Cau 15. Chi ra khang dinh sai trong cac khang dinh sau.

A. Mit cau c6 ban kinh 1a R thi thé tich khdi cau 13 V = 47R?®
B. Dién tich toan phan hinh try tron c6 ban kinh dudng tron day r va chiéu cao cuatry | 1a Sy = 2zr (1+7)

C. Dién tich xung quang mat non hinh tru tron c6 ban kinh duong tron day r va duong sinh | 1a S = nrl
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D. Thé tich khéi lang tru v6i day c6 dién tich 1a B, duong cao cua ling tru 1a h, khi d6 thé thich khdi ling tru Ia

V=Bh.

Cau 16. C6 mot hop nhua hinh lap phuong ngudi ta bo vao hop d6 1 qua bong da. Tinh ti s6 % , trong d6 V;
2

la tong thé tich cua qua bong da, V, 1a thé tich cua chiéc hop dung bong. Biét rang duong tron I6n trén qua

bong c6 thé ngi tiép 1 mat hinh vudng caa chiéc hop.

A a2I B.2_T cu_r D Vi_T
V, 6 Vv, 8

Cau 17. Cat hinh nén bang mot mat phang qua truc thi thiét dién thu duoc 13 tam giac déu canh 13 2a .
Tim két luan dung:

3
A S, =a’ B. h =% C. S, =2ma’ o :%

Cau 18. Mot hinh ndn c6 thiét dién qua truc la mot tam giac vudng can cé canh géc vudng bang a. Dién tich

xung quanh caa hinh nén bang

2 2 2
A. % B. “az*/z C. 3“23 D. na’

Cau 19. Mét hinh tru c6 ban kinh day la a. A va B 1a 2 diém trén 2 duong tron day sao cho

AB = 2a va tao véi truc cua hinh tru mét géc 30°. Tim két luan dang:

A.h:% B.h=a3 c.h=% D.h=%

Cau 20. Mot hinh tru c6 ban kinh day bang 50cm va cé chiéu cao 1a 50cm. Mot doan thang AB c6 chiéu dai 1a
100cm va c6 hai dau mat nam trén hai dudng tron day. Tinh khoang cach d tir doan thang d6 dén truc hinh tru.

A. d=50cm B. d =50+/3cm C. d=25cm D. d =25+/3cm
Cau 21. Cho tu dién déu ABCD. Khi quay tt dién d6 quanh truc AB ¢ bao nhiéu hinh nén khac nhau duoc
tao thanh ?

A. Mot B. Hai

C. Ba D. Khdng c¢6 hinh ndn nao

Cau 22. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang a. Goi S la dién tich xung quanh cua hinh try c6
hai duong tron day ngoai tiép hai hinh vuong ABCD va A’B’C’D’. Diéntich S Ia:
a2

A ma’ B. naZ2 C. a3 D. 2
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Cau 23. Cho lap phuong c6 canh bing a va mot hinh tru ¢6 hai d4y 14 hai hinh tron noi tiép hai mat déi dién
caa hinh lap phuong. Goi S; la dién tich 6 mat cua hinh lap phuong, S, la dién tich xung quanh cua hinh try.

Hay tinh ti sb S
Sy

wm
wm

SZ

Sy S5, _1
5

C = D. =2 =
2

A . == . ==
Sy Sy

=7 B. =2 =

2 _T T
'S, 2 6

Cau 24. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 canh day va canh ban déu bang a, tim day 1a O. Goi (S) 1a
mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD. Tim ménh dé sai:

A. Tam cia (S) 1A 0 B. (S) ¢6 ban kinh R = %

C. Dién tich cua (S) 1a S=2na’ D. Thé tich khdi cau 1a V =

na\2
3
Cau 25. Hinh ndn tron xoay ngoai tiép tir dién déu canh a, ¢d dién tich xung quanh Ia:

2 2 2 2
A S, =2 . 5, -T2 c.5, -3 D. 5, T3
X 3 Xq 3 Xq 3 xq 6

Cau 26. Cho mat hinh tru ¢d chiéu cao bang 2 va ban kinh day bang 3. Thé tich khdi tru di cho bang
A. 6m. B. 15m. C. 9m. D. 18m.

Cau 27. Cho hinh vudng ABCD ¢4 canh a. Goi |, H lan Iuot 13 trung diém cia AB va CD. Cho hinh vudng d6
quay quanh truc IH thi tao nén mot hinh tru. Tim két luan sai:

3
A S, =ma’ B.h=a c.v="2 D.S

2
4 day — 70

Cau 28. Mot hinh tir dién déu canh a c6 mot dinh tring véi dinh cia hinh nén, ba dinh con lai ndm trén duong
tron day cta hinh non. Khi dé6 dién tich xung quanh caa hinh nén la :

A. %nazﬁ B. %nazﬁ C. %nazﬁ D. na2\/§

Cau 29. Cho mét hinh tron cé ban kinh bang 1 quay quanh mét truc di qua tAm hinh tron ta dugc mot khéi
cau. Dién tich mat cau do 1a.

A 2n B. 4n C.n D.Vzgn

Cau 30. Trong khéng gian, cho hinh chir nhat ABCD c6 AD=a,AC=2a. By dai duong sinh | cua hinh try,
nhan dugc khi quay hinh chir nhat ABCD xung quanh truc AB Ia:

A l=a2 B. I=a\5 C.l=a D. I=a\3
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Cau 31. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang a. Goi S la dién tich xung quanh cua hinh try
c6 hai dudng tron day ngoai tiép hai hinh vuong ABCD va A’B’C’D’. Dién tich S la

na?\2
2

A. ma? B.ma?\2 C.ma\3 D.

Cau 32. Mot hinh nén tron xoay c6 dudng cao h=20cm, ban kinh ddy r=25cm. Thé tich khdi nén tao nén
bdi hinh nén do6 1a:

2500% . 1200% 12500n 12000n .,
cm cm cm cm

A. B. C. D.

Cau 33. Xét khdi tru duoc tao thanh bai hinh tru tron xoay c6 ban kinh day r=3cm, khoang céach giira hai
day bang 6cm. Cat khéi tru d6 bai mat phang song song véi truc va cach truc 1cm. Dién tich caa thiét dién
duoc taonén la :

A. 242(cm?) B. 1242(cm?) C. 482(cm?)  D. 20v/2(cm?)
Cau 34. Khéi non cé goc & dinh 60°, ban kinh day bang a. Dién tich toan phan hinh noén do 1a
A. 2na? B. ma’ C. 3na? D. n%a?

Cau 35. Mot hinh tru ¢6 2 day 1a 2 hinh tron ndi tiép hai mat phang cua hinh lap phuong c6 canh bang a. Thé
tich cua khdi tru do 1a:

Cau 36. Cit mot hinh ndn bang mot mat phing di qua truc cia noé ta duoc thiét dién 13 mot tam giac vuong
can c6 canh huyén bang a, dién tich xung quanh caa hinh nén dé 1a

2 2
A. S _ a2 B. S =ra C.s _ a2 D. S =xa’2

xq 4 xq xq 2 xq
Cau 37. Mot hinh lang tru tam giac déu c6 canh cling bang a. Dién tich mat cau ngoai tiép lang tru do 1a:

2 2 2 2
Tma B. 3ra C Tma D. Tma

3 7 6 5

A

Cau 38. Trong khéng gian, cho tam gidc ABC vubng tai tai A, AC =a, ABC =30°. Tinh d9 dai duong sinh
| cua hinh non, nhan duoc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB

Al=2a B.l=a\3 c.|=¥ D.l=a\2
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Cau 39. Mot thung hinh tru c6 thé tich bang 127 dvtt, biét chiéu cao cua thung bang 3. Khi do dién  tich
xung quanh cuaa thung do la.

A. 127 dvdt B. 67 dvdt C. 4x dvdt D. 24 dvdt

Cau 40. Cho hinh chép tam gidc S.ABC c¢6 day la tam giac vudng tai B, canh AB =3, BC =4, canh bén
SAvubng goc voi day va SA=12. Thé tich V khdi cau ngoai tiép khdi chop S.ABC la.

=@ B.V=yﬂ' C.szﬂ D.V=E7r

AV T
6 6 8 8

Cau 41. Trong khéng gian, cho tam giadc ABC vubng tai B, AB= a2 va BC = a. Tinh do dai duong sinh |
cua hinh nén nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB.

A. |=2a B.l=a\3 C.a\2 D.a

Cau 42. Trong khdng gian, cho hinh chir nhat ABCD c6 AB = a va AD = 2a. Goi H, K lan luot 14 trung diém caa AD va
BC. Quay hinh chir nhat d6 xung quanh truc HK, ta duoc mét hinh tru. Tinh dién tich toan phan cua hinh tru do.

A. S, =87 B. S, =8a’z C. S, =4a’z D. S, =4r

Cau 43. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh bang a, mit bén SAB la tam gidc déu va
nam trong mat phang vudng goc véi mat day. Tinh thé tich V cua khoi cau ngoai tiép hinh chop da cho.

57'5\/E 5a7t\/E

18 54

A V=

3
B. Vzw C. V:@;ﬁ D. V=
18 54

Cau 44. Cho khdi non tron xoay c6 ban kinh r bang 3, d6 dai dudng cao bing 5. Thé tich khdi non a:
A. 157 B. 457 C. 30z D. 67

Cau 45. Cho hinh try c6 khoang cach giita hai d¢ay bang 10, biét dién tich xung quanh caa hinh tru bang 807 .
Thé tich caa khdi tru Ia

A. 160z B. 164 C. 64r D. 144r

Cau 46. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bing a va mdi canh bén déu bing a~/2 . Khi do
ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC a:

A A3 B. 2 c. 15 p. a6
5 5 5 4

Cau 47. Goi r la ban kinh duong tron day va | 1a d6 dai duong sinh caa hinh try. Dién tich xung quanh cua
hinh tru la:

A. 7rl B. 24dr C. %nrl. D. 2xr4
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Céu 48. Cho tam giac ABC vuodng tai A c6 ABC =30° va canh goc vudng AC =2a quay quanh canh AC
tao thanh hinh nén tron xoay c6 dién tich xung quanh bang:

A. 87a2\3 B. 167a+/3 C. %72’8.2\/§ D. 27a?

Cau 49. Mot ta dién déu canh a c6 mot dinh tring voi dinh ctia mét hinh nén, ba dinh con lai nam trén duong
tron day cta hinh n6én d6. Dién tich xung quanh cua hinh nén la:

ma’\3 g, 73 C. ra’ D, 3
3 2 6

A

Cau 50. Cong thire nao sau day dung dé tinh dién tich mot mat cau 6 béan kinh R?

A. S=37R%. B. S=47R°. C. S=xR°. D. S=g7Z'R2.

Cau 51. Goi r la ban kinh duong tron day va | 1a d¢ dai duong sinh cua mot hinh non. Dién tich xung quanh
caa hinh non la

A, arl B. 271l C. %ﬂrl D. %ﬂrl

Cau 52. Mot hinh tru c6 ban kinh day a, c6 thiét dién qua truc Ia mot hinh vudng. Dién tich xung quanh bang

A. 27a’® B. 47a? C. ma? D. 37a’

Cau 53. Mot hinh cau c6 thé tich 4?” ngoai tiép mot hinh lap phuong. Thé tich caa khdi lap phuong 1a

A B3 B.

5 C.1 D. 23

w| oo

Cau 54. Cho khdi nén cé chiéu cao h, do dai duong sinh bang 1va ban kinh duong tron day bang r. Thé tich
ctia khdi nén 1a:

A.V =7zr*h B.V =37r’h C. C.v =%7Z'2I’h D.V =%7Z'r2h

Cau 55. Cit hinh non dinh S boi mat phang di qua truc ta dugc mot tam giac vudng can, canh huyén bang

a2 . Thé tich khéi non 1a :
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za’\2 za’J2 za*\2 ra2
A B. C. D.
12 12 6 4
Cau 56. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc ABC vudng can tai B, AB=a, biét SA=2a va
SA L (ABC) . Tam | va ban kinh R ciia mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC la:
A. 113 trung diém cia AC, R= # B. 114 trung diém ctia AC, R= ay/2

C. 113 trung diém cua SC, R= % D. 1 1 trung diém cia SC, R= a\/6

Cau 57. Mét hinh tru c¢6 chiéu cao h va ban kinh day R. Hinh nén c6 dinh 1 tam day trén cua hinh tru va day

13 hinh tron day duéi caa hinh try. Goi V1 1a thé tich caa hinh tru, V2 Ia thé tich caa hinh nén. Tinh ti sb v
2

A. 2 B. 22 C.3 D. %

Cau 58. Mot vat Ny c6 dang hinh nén c6 chiéu cao
bang 40cm. Nguoi ta cat vat N; bang mot mat cat

song song véi mat day cua nd dé dugc mot hinh nén

nho N2 c6 thé tich bang % thé tich N1.Tinh chiéu cao

h cta hinh nén N,?
A.5cm B. 10 cm C.20cm D. 40 cm.

Céau 59. Cho hinh chép S.ABCD c6 day hinh vuéng canh a. Canh bén SA=a6 va vudng goc vai day
(ABCD). Tinh theo a dién tich mit cau ngoai tiép khdi chép S.ABCD

A. 8ra? B. a’\2 C. 2na’ D. 2a% .
Cau 60. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh biang a. Mot hinh nén c¢6 dinh la tdm cua hinh
vudng A'B'C'D' va c6 dudng tron day ngoai tiép hinh vudng ABCD. Tinh dién tich xung quanh caa hinh
noén do.

2 2 2
A. ”az*/z B. 7a’\3 C. ”34*/5 D. ”az‘/g
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